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ΘΕΜΑ A
Α. Να διατυπωθεί  και να αποδειχθεί το Θεμελιώδες Θεώρημα του Ολοκληρωτικού Λογισμού.

Β. Πότε η ευθεία y = λx + β ονομάζεται ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης μιας συνάρτησης 
[image: image83.bmp] στο +(;
Γ. Χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο φύλλο των απαντήσεών σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση:

1. Αν 
[image: image2.wmf]z
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2. Κάθε  «1 – 1» συνάρτηση είναι και γνησίως μονότονη.

3. Αν οι συναρτήσεις 
[image: image4.wmf]f

 και 
[image: image5.wmf]g

είναι συνεχείς στο 
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, τότε η 
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 θα είναι συνεχής στο 
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4. Για κάθε 
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 ισχύει ότι 
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zzzz

-£+

.

5. Αν η 
[image: image11.wmf]f

είναι συνεχής στο 
[image: image12.wmf]0
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 θα είναι παραγωγίσιμη στο 
[image: image13.wmf]0

x

.

6. Αν η συνάρτηση 
[image: image14.wmf]f

 είναι παραγωγίσιμη στο 
[image: image15.wmf]¡

και 
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έχει ακρότατο στο 
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7. Αν 
[image: image19.wmf]f

 συνεχής συνάρτηση σε διάστημα [α, β] με 
[image: image20.wmf]f(x)0
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, για κάθε x
[image: image21.wmf][,]
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, τότε το εμβαδό του χωρίου Ω που περικλείεται από τη γραφική παράσταση της 
[image: image22.wmf]f

, τον x’x και τις ευθείες 
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8. Αν 
[image: image25.wmf]f

 συνεχής σε διάστημα Δ και 
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, τότε 
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, για κάθε 
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9. Αν 
[image: image29.wmf]f(x)g(x)
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 κοντά στο 
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 και υπάρχουν τα 
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[image: image33.wmf]0

xx

limf(x)

®



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image34.wmf]£
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10. Αν 
[image: image36.wmf]f

 συνεχής συνάρτηση σε διάστημα [α, β] και 
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11.  Αν μία συνάρτηση 
[image: image39.wmf]f

 είναι κοίλη σε διάστημα Δ, τότε η εφαπτομένη της 
[image: image40.wmf]f
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σε κάθε σημείο του Δ, δεν βρίσκεται κάτω από την
[image: image41.wmf]f
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12.  Αν 
[image: image42.wmf]01
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[image: image43.wmf]x
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                                                                      Μονάδες: (2 + 8) + 3 + 12 = 25 
ΘΕΜΑ B

Α. Δίνονται οι μιγαδικοί αριθμοί 
[image: image44.wmf],
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 για τους οποίους ισχύουν αντίστοιχα οι σχέσεις 
[image: image45.wmf]z1zi
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   και   
[image: image46.wmf]1
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α. Να δείξετε ότι ο γεωμετρικός τόπος του z είναι μία ευθεία που διέρχεται από την αρχή των αξόνων και ο γεωμετρικός τόπος του 
[image: image47.wmf]w

 είναι κύκλος.

β. Να υπολογισθεί η ελάχιστη τιμή του 
[image: image48.wmf]zi
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 και να βρεθεί ο μιγαδικός 
[image: image49.wmf]0
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 για τον οποίο το μέτρο 
[image: image50.wmf]zi
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 γίνεται ελάχιστο.

γ. Να αποδείξετε ότι ο αριθμός 
[image: image51.wmf]2010
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 είναι φανταστικός.

δ. Να δείξετε ότι 
[image: image52.wmf]1
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Μονάδες: 6 + 8 + 5 + 6 = 25

ΘΕΜΑ Γ

Έστω η παραγωγίσιμη  συνάρτηση 
[image: image53.wmf]f:(0,)
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 με 
[image: image54.wmf]f(1)0, f(1)1
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 ώστε να ισχύει η σχέση 
[image: image55.wmf]f(x)xf()f(x)
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   για κάθε 
[image: image56.wmf]x,0
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α. Να δειχθεί ότι 
[image: image57.wmf]f(x)xlnx,   x0
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.
β. Να μελετήσετε την 
[image: image58.wmf]f

 ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα και να βρείτε την εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της 
[image: image59.wmf]f

 στο σημείο 
[image: image60.wmf](1,0)
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γ. Να αποδείξετε ότι η 
[image: image61.wmf]f

 είναι κυρτή.
δ. Να αποδείξετε ότι 
[image: image62.wmf]xlnxx1,
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 για κάθε 
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ε. Αν 
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Μονάδες: 8 + 6 + 2 + 4 + 5 = 25

ΘΕΜΑ Δ

Α. Έστω η συνεχής συνάρτηση 
[image: image66.wmf]f:
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 τέτοια ώστε 
[image: image67.wmf]f(x)0
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α. Να βρείτε το εμβαδό του χωρίου που περικλείεται από τη 
[image: image70.wmf]f
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 τον 
[image: image71.wmf]x'x

 και τις ευθείες 
[image: image72.wmf]x0
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β. Να υπολογισθεί η τιμή του ολοκληρώματος 
[image: image74.wmf]x
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Β. Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image75.wmf]f:
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 με 
[image: image76.wmf]2
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α. Να δείξετε ότι η 
[image: image77.wmf]f

 είναι κυρτή στο 
[image: image78.wmf]¡

.

β. Να βρεθούν οι τιμές των πραγματικών αριθμών α για τις οποίες ισχύει: 
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γ. Να αποδείξετε ότι 
[image: image80.wmf]2
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δ. Να δείξετε ότι υπάρχει τουλάχιστον ένα 
[image: image81.wmf](0,1)
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[image: image82.wmf]2
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Μονάδες: (6 + 3) + ( 4 + 4 + 4 + 4) = 25
ΒΑΘΜΟΣ








_1450191066.unknown

_1450191338.unknown

_1450191910.unknown

_1450191997.unknown

_1450192918.unknown

_1450192967.unknown

_1450192984.unknown

_1450192946.unknown

_1450192063.unknown

_1450191952.unknown

_1450191976.unknown

_1450191930.unknown

_1450191798.unknown

_1450191852.unknown

_1450191885.unknown

_1450191817.unknown

_1450191719.unknown

_1450191760.unknown

_1450191689.unknown

_1450191253.unknown

_1450191303.unknown

_1450191322.unknown

_1450191273.unknown

_1450191099.unknown

_1450191117.unknown

_1450191213.unknown

_1450191084.unknown

_1450190887.unknown

_1450190967.unknown

_1450191020.unknown

_1450191037.unknown

_1450191004.unknown

_1450190989.unknown

_1450190938.unknown

_1450190947.unknown

_1450190901.unknown

_1450190931.unknown

_1450189872.unknown

_1450189993.unknown

_1450190852.unknown

_1450190867.unknown

_1450190828.unknown

_1450189952.unknown

_1450189977.unknown

_1450189929.unknown

_1450189889.unknown

_1450189701.unknown

_1450189786.unknown

_1450189827.unknown

_1450189847.unknown

_1450189811.unknown

_1450189747.unknown

_1450189769.unknown

_1450189717.unknown

_1450189732.unknown

_1450189539.unknown

_1450189610.unknown

_1450189645.unknown

_1450189679.unknown

_1450189612.unknown

_1450189521.unknown

_1332094490.unknown

_1332244816.unknown

_1332245851.unknown

_1332244002.unknown

_1332078001.unknown

