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ΘΕΜΑ Α
Α1.  Έστω μία συνεχής συνάρτηση
[image: image1.wmf]f

σε διάστημα 
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a

b
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 μία παράγουσα της 
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 στο 
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Α2. Να ορίσετε την εφαπτόμενη ευθεία της γραφικής παράστασης της 
[image: image7.wmf]f

στο σημείο της  
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Α3.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας τη λέξη Σωστό ή Λάθος, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση:
α.  Αν 
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β.  Αν η
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είναι συνεχής στο 
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γ.  Κάθε στοιχείο z του συνόλου 
[image: image14.wmf]£

 των μιγαδικών γράφεται κατά μοναδικό τρόπο με τη μορφή 
z = α + βi, όπου α, β(
[image: image15.wmf]¡
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δ. Αν μία συνάρτηση 
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είναι συνεχής και γνησίως αύξουσα σε ανοικτό διάστημα 
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, τότε το σύνολο τιμών της στο διάστημα αυτό είναι το 
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ε. Αν μία συνάρτηση 
[image: image21.wmf]f

 είναι συνεχής σε ένα διάστημα Δ, ισχύει 
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ΘΕΜΑ Β
Έστω ο μιγαδικός 
[image: image25.wmf]Î
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 για τον οποίο ισχύει ότι 
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Β1. Να βρείτε  το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών 
[image: image27.wmf].
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Β2. Να βρείτε  τη μέγιστη και την ελάχιστη τιμή του 
[image: image28.wmf]z
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Β3. Να αποδείξετε ότι 
[image: image29.wmf]5252.
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Β4. Αν 
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 να βρείτε την γραμμή πάνω στην οποία κινούνται οι εικόνες των μιγαδικών 
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ΘΕΜΑ Γ
Έστω η παραγωγίσιμη συνάρτηση 
[image: image32.wmf]:
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Γ1. α. Να αποδείξετε ότι 
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β. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της  γραφικής παράστασης της
[image: image36.wmf]f

στο σημείο 
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 γ. Να εξετάσετε αν η ευθεία 
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 τέμνει την  γραφική παράσταση της 
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σε ένα τουλάχιστον σημείο, με τετμημένη  
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Γ2.  Αν επιπλέον η 
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στρέφει τα κοίλα προς τα κάτω, 
να αποδείξετε ότι:

     α. Υπάρχει ακριβώς ένα 
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 β. Η 
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ΘΕΜΑ Δ
Έστω η συνάρτηση 
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Δ1. Να αποδείξετε ότι 
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Δ2. Να μελετήσετε την F ως προς τη μονοτονία και την κυρτότητα.

Μονάδες 4
Δ3. Να βρείτε το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική παράσταση της συνάρτησης 
[image: image52.wmf]F
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Δ4. Να αποδείξετε ότι 
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 και στη συνέχεια να βρείτε την οριζόντια ασύμπτωτη της CF στο +
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Δ5. Να υπολογίσετε το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική παράσταση της συνάρτησης 
[image: image58.wmf],
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Δ6. Να υπολογίσετε το 
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ΟΔΗΓΙΕΣ (για τους εξεταζόμενους) 
1. Στο τετράδιο να γράψετε μόνο τα προκαταρκτικά (ημερομηνία, κατεύθυνση, εξεταζόμενο μάθημα). Να μην αντιγράψετε τα θέματα στο τετράδιο. 

2. 
Να γράψετε το ονοματεπώνυμό σας στο πάνω μέρος των φωτοαντιγράφων, αμέσως μόλις σας παραδοθούν.       Καμιά άλλη σημείωση δεν επιτρέπεται να γράψετε.
 
Κατά την αποχώρησή σας να παραδώσετε μαζί με το τετράδιο και τα φωτοαντίγραφα.  

3. 
Να απαντήσετε στο τετράδιό σας σε όλα τα θέματα. 

4. Να γράψετε τις απαντήσεις σας μόνο με μπλε ή μόνο με μαύρο στυλό. Μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι μόνο για σχέδια, διαγράμματα και πίνακες. 

5. 
Κάθε απάντηση επιστημονικά τεκμηριωμένη είναι αποδεκτή. 

6. 
Διάρκεια εξέτασης: τρεις (3) ώρες μετά τη διανομή των φωτοαντιγράφων. 

7. 
Χρόνος δυνατής αποχώρησης: μιάμιση ώρα μετά τη διανομή των φωτοαντιγράφων. 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ  
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