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ΘΕΜΑ 1

Α1.α. Να διατυπωθεί και να ερμηνευθεί γεωμετρικά  το Θεώρημα  Μέσης Τιμής.
β. Πότε μία ευθεία  
[image: image53.bmp] λέγεται οριζόντια ασύμπτωτη  γραφικής παράστασης συνάρτησης 
[image: image2.wmf]f

στο
[image: image3.wmf]+¥

;
γ. Πότε μία συνάρτηση 
[image: image4.wmf]f

 λέγεται παραγωγίσιμη σε σημείο 
[image: image5.wmf]0
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του πεδίου ορισμού της;
Α2.α.  Να αποδειχθεί ότι για κάθε 
[image: image6.wmf]*
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β. Να αποδειχθεί ότι αν μία συνάρτηση 
[image: image8.wmf]f

 είναι παραγωγίσιμη στο σε σημείο 
[image: image9.wmf]0
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, θα είναι και συνεχής σε αυτό.

γ. Έστω δύο συναρτήσεις 
[image: image10.wmf]f,g

 ορισμένες σε διάστημα Δ. Αν οι 
[image: image11.wmf]f,g

 είναι συνεχείς στο Δ και 
[image: image12.wmf]f'(x)g'(x)
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 για κάθε εσωτερικό σημείο χ του Δ, τότε υπάρχει σταθερά c τέτοια, ώστε για κάθε 
[image: image13.wmf]x
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να ισχύει 
[image: image14.wmf]f(x)g(x)c
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A3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο φύλλο των απαντήσεών σας τη λέξη Σωστό ή τη λέξη Λάθος, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση:
1. Αν 
[image: image15.wmf]0
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 και υπάρχει το 
[image: image17.wmf]0
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 (πεπερασμένο ή άπειρο), τότε: 
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2. Ισχύει ότι 
[image: image20.wmf](
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3. Έστω μία συνάρτηση  δύο φορές παραγωγίσιμη στο 
[image: image21.wmf]¡

 και στρέφει τα κοίλα άνω τότε κατ’ ανάγκη θα ισχύει  
[image: image22.wmf]f(x)0
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[image: image23.wmf]x
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4. Αν μία συνάρτηση 
[image: image24.wmf]f

 είναι παραγωγίσιμη  σε διάστημα (α,β), με εξαίρεση ίσως ένα σημείο του 
[image: image25.wmf]0
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, στο οποίο όμως η 
[image: image26.wmf]f

 είναι συνεχής. Αν η 
[image: image27.wmf]f

 διατηρεί πρόσημο στο 
[image: image28.wmf](
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, τότε το 
[image: image29.wmf]0
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 δεν είναι τοπικό ακρότατο και η 
[image: image30.wmf]f

 είναι γνησίως μονότονη στο (α,β).
5. Αν οι συναρτήσεις 
[image: image31.wmf]f

 και 
[image: image32.wmf]g

παραγωγίσιμες στο 
[image: image33.wmf]0
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, τότε και η 
[image: image34.wmf]fg
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είναι παραγωγίσιμη στο 
[image: image35.wmf]0
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 με 
[image: image36.wmf](
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6. Η συνάρτηση 
[image: image37.wmf]f(x)x
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είναι παραγωγίσιμη στο πεδίο ορισμού της.
7. Αν μία συνάρτηση 
[image: image38.wmf]f

 είναι κυρτή σε διάστημα Δ, τότε η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της 
[image: image39.wmf]f

σε κάθε σημείο του Δ είναι  κάτω από την γραφική κατάσταση της 
[image: image40.wmf]f
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8. Αν το 
[image: image41.wmf]00
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είναι σημείο καμπής της γραφικής παράστασης της 
[image: image42.wmf]f

και η 
[image: image43.wmf]f

είναι δύο φορές παραγωγίσιμη στο 
[image: image44.wmf]0
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, τότε 
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9. Αν 
[image: image46.wmf]f

 συνεχής στο 
[image: image47.wmf][

]

,

ab

, παραγωγίσιμη στο 
[image: image48.wmf](
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, τότε θα υπάρχει τουλάχιστον ένα 
[image: image50.wmf](,)

xÎab

ώστε 
[image: image51.wmf]f()0
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10. Ισχύει ότι 
[image: image52.wmf](
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Μονάδες: (5+5+5)+(10+15+10)+50=100
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