ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ  ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ & ΤΕΧΝ/ΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

ΤΑΞΗ:  Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΗ ΥΛΗ :  ΑΝΑΛΥΣΗ  §1.8    ΔΙΑΡΚΕΙΑ : 2  ΩΡΕΣ
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ………………………………………………………………………… 

[image: image1.wmf]f

ΤΜΗΜΑ…..… ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ  ……………….
ΣΧΟΛΙΑ ……………………………………………………………………………………………         
………………………………………………………………………………………………………..

………………………………………………………………………………………………………..
ΘΕΜΑ A
Α. Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image56.bmp], η οποία είναι συνεχής και γνησίως αύξουσα στο [1, 4] με 
[image: image2.wmf]f(1)2

=-

 και 
[image: image3.wmf]f(4)3

=

. Να εξετάσετε ποιες από τις παρακάτω προτάσεις είναι Σωστές ή Λανθασμένες.

1. Η μέγιστη τιμή της 
[image: image4.wmf]f

 είναι η 3 και η ελάχιστη η - 2.

2. Υπάρχει μοναδικό 
[image: image5.wmf]0

x(1,4)

Î

 ώστε 
[image: image6.wmf]0

f(x)0

=

.

3. Η εξίσωση 
[image: image7.wmf]2

f(x)e

=

 έχει τουλάχιστον μία λύση.   Αιτιολογήστε τις απαντήσεις σας.
Β. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο φύλλο των απαντήσεών σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση:
1. Αν για μία συνάρτηση, ισχύει ότι 
[image: image8.wmf]f()f()0

a×b<

, τότε η εξίσωση 
[image: image9.wmf]f(x)0

=

 έχει τουλάχιστον μία ρίζα στο 
[image: image10.wmf](,)

ab

.

2. Αν μία συνάρτηση 
[image: image11.wmf]f:[,]

ab®

¡

 δεν ικανοποιεί  τις προϋποθέσεις του Θεωρήματος Bolzano στο 
[image: image12.wmf][,]

ab

, τότε η εξίσωση 
[image: image13.wmf]f(x)0

=

, δεν θα έχει ρίζα στο 
[image: image14.wmf](,)

ab

.
3. Αν μία συνάρτηση 
[image: image15.wmf]f

 είναι ορισμένη στο 
[image: image16.wmf][,]

ab

 και συνεχής στο 
[image: image17.wmf](,]

ab

, τότε η 
[image: image18.wmf]f

 παίρνει πάντοτε στο 
[image: image19.wmf][,]

ab

 μία μέγιστη τιμή.

4. Η εικόνα 
[image: image20.wmf]f()

D

 διαστήματος Δ μέσω μίας συνεχούς συνάρτησης 
[image: image21.wmf]f

, είναι διάστημα.

5. Αν μία συνάρτηση 
[image: image22.wmf]f

 είναι ορισμένη και συνεχής σε διάστημα 
[image: image23.wmf][,]

ab

 με 
[image: image24.wmf]f()f()

a¹b

, τότε για κάθε αριθμό 
[image: image25.wmf]η

 μεταξύ των 
[image: image26.wmf]f()

a

 και 
[image: image27.wmf]f()

b

 υπάρχει  
[image: image28.wmf]0

x(,)

Îab

 τέτοιο ώστε 
[image: image29.wmf]0

f(x).

=h


Μονάδες: 15 + 10 = 25

ΘΕΜΑ Β
Α. Έστω η συνεχής συνάρτηση 
[image: image30.wmf]f:[0,1][0,1].

®

 Να αποδείξετε ότι υπάρχει τουλάχιστον ένα 
[image: image31.wmf][0,1]

xÎ

 ώστε
[image: image32.wmf]f()

x=x

.

Β. Έστω η συνεχής συνάρτηση
[image: image33.wmf]f:

®

¡¡

 με 
[image: image34.wmf]f(x)1

¹

 για κάθε 
[image: image35.wmf]x

Î

¡

. Αν  
[image: image36.wmf]x4

limf(x)e

®

=

: 

α. Να αποδείξετε ότι 
[image: image37.wmf]f(x)1

>

 για κάθε 
[image: image38.wmf]x

Î

¡

.

β. Αν για την 
[image: image39.wmf]f

 ισχύει ότι 
[image: image40.wmf]2

f(x)(f(x)2)x2

×-=sun+

, για κάθε 
[image: image41.wmf]x

Î

¡

, να βρεθεί  η 
[image: image42.wmf]f

.

Γ.  Έστω η συνεχής και γνησίως μονότονη συνάρτηση 
[image: image43.wmf]f:[0,1]

®

¡

 για την οποία ισχύει η σχέση
[image: image44.wmf]22

f(0)f(1)2f(1)1

+=-

. Να  αποδείξετε ότι υπάρχει ακριβώς ένα σημείο με τετμημένη
[image: image45.wmf]0

x(0,1)

Î

 ώστε η γραφική παράσταση της 
[image: image46.wmf]f

 να τέμνει την ευθεία 
[image: image47.wmf]3

:

ey=

p

.

Μονάδες: 10 + (10 + 10)  + 10 = 40
ΘΕΜΑ Γ
Α.   Έστω  η συνάρτηση 
[image: image48.wmf]f,

 με 
[image: image49.wmf]x

f(x)lnxe1

=+-

.

i. Να βρείτε το σύνολο τιμών της 
[image: image50.wmf]f.


ii. Να βρείτε το πλήθος των ριζών της εξίσωσης 
[image: image51.wmf]0

x

0

lnxe1

+=

.

Β. Δίνεται η συνεχής συνάρτηση 
[image: image52.wmf]f:

®

¡¡

, η οποία για κάθε 
[image: image53.wmf]x0

¹

 ικανοποιεί τη σχέση 
[image: image54.wmf]2

1

xf(x)x1x

x

×+sun=-hm

.  Να αποδείξετε ότι η εξίσωση 
[image: image55.wmf]f(x)0

=

, έχει  θετική ρίζα.
Μονάδες: 15 + 20 = 35
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