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ΘΕΜΑ A
Α. Να βρεθούν τα μέτρα των παρακάτω μιγαδικών:

α. z1 = 2 + 3i


β. z2 = − i

γ. z3 = −2 – i
δ. 
[image: image10.bmp]



ε. (1 – i)2 . (1 + i)4.
Β. Να βρεθούν οι συζυγείς των παρακάτω μιγαδικών:

α. z1 = 2 + i
β. z2 = 3i
γ. z3 = 4
δ. z4 = −z − 
[image: image2.wmf]z


Γ. Να δειχθεί ότι:

α. 
[image: image3.wmf]z

Î

¡

 αν και μόνο  αν z = 
[image: image4.wmf]z

 και

β. z φανταστικός αν και μόνο αν −z = 
[image: image5.wmf]z

.
Μονάδες: 10 + 4 + 8 + 8 = 30 
ΘΕΜΑ Β

Α. Να βρείτε την γραμμή στην οποία ανήκουν οι εικόνες των μιγαδικών z σε καθεμιά από τις παρακάτω περιπτώσεις:

α. |z + 1 + 2i| = 3
β. |z| ( 2
γ. 1 < |z| < 3

δ. |z + i| = |z – 2i|.

Β. Από τους μιγαδικούς αριθμούς z για τους οποίους ισχύει:

α. |z – 5i| = 3

β. |z – 4 – 4i| = 2
Σε καθεμιά από τις περιπτώσεις των μιγαδικών των ερωτημάτων Β(α) και Β(β), να βρείτε αυτούς που έχουν ελάχιστο και μέγιστο μέτρο αντίστοιχα.
Μονάδες: 12 + (6 + 12) = 30
ΘΕΜΑ Γ

Α. Έστω ο μιγαδικός z ≠ -i (
[image: image6.wmf]x,
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). Να δειχθεί ότι ο μιγαδικός ω = 
[image: image7.wmf]i
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zi
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 είναι πραγματικός αν και μόνο αν x2 + y2 = 1.

Β. Αν |2z – 1| = |z – 2|, να δείξετε ότι η εικόνα του z ανήκει σε κύκλο με κέντρο Ο(0, 0) και ακτίνα ρ = 1.

Γ. Έστω ο μιγαδικός z με z ≠ αi (
[image: image8.wmf]*
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). Να αποδείξετε ότι ο ω = 
[image: image9.wmf]zi

iz

+a

+a

 είναι φανταστικός, αν και μόνο αν ο z είναι φανταστικός.
Μονάδες: 10 + 20 + 10 = 40
ΒΑΘΜΟΣ
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