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ΘΕΜΑ A
α. Να περιγράψετε γεωμετρικά τα σύνολα των σημείων που εκφράζουν τις εικόνες των μιγαδικών 
[image: image26.bmp] και 
[image: image2.wmf]u

 αντίστοιχα σε καθεμιά από τις παρακάτω περιπτώσεις:

i. 
[image: image3.wmf]z43i5
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[image: image4.wmf]ww6
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[image: image5.wmf]1u13i5
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β. Να βρείτε τους μιγαδικούς 
[image: image6.wmf]z

 που έχουν μέγιστο και ελάχιστο μέτρο όπως και το μέγιστο και ελάχιστο 
[image: image7.wmf]z

.

γ. Να βρείτε την ελάχιστη τιμή του 
[image: image8.wmf]zw
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Μονάδες: 15 + 10 + 10 = 35
ΘΕΜΑ Β
α. Να βρεθεί το μέτρο του μιγαδικού 
[image: image9.wmf]z

 σε καθεμιά από τις παρακάτω περιπτώσεις:

i. 
[image: image10.wmf]z512i
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   και          iii. 
[image: image12.wmf]zz112ii
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β. Αν η εικόνα του μιγαδικού 
[image: image13.wmf]z

 κινείται σε κύκλο με κέντρο το 
[image: image14.wmf]O(0,0)

και ακτίνα 1, να αποδείξετε ότι το ίδιο ισχύει για την εικόνα του 
[image: image15.wmf]zi
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γ. Αν οι εικόνες των 
[image: image17.wmf],,
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 κινούνται στον παραπάνω κύκλο, να αποδείξετε ότι ο 
[image: image18.wmf]()()()
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 είναι φανταστικός αριθμός.

Μονάδες: 10 + 10 + 10 = 30
ΘΕΜΑ Γ
Έστω ο μιγαδικός 
[image: image19.wmf]z

 για τον οποίο ισχύει ότι 
[image: image20.wmf](
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α. Να αποδείξετε ότι: i. 
[image: image21.wmf]5z1z5
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                                       ii. 
[image: image22.wmf]z1
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β. Αν 
[image: image23.wmf]w5z1
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, να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των εικόνων 
[image: image24.wmf]M(w)

 στο μιγαδικό επίπεδο.

γ. Να αποδείξετε ότι
[image: image25.wmf]5w78i15
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Μονάδες: (5 + 10) + 10 + 10 = 35
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