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ΘΕΜΑ Α 

Α1.Σι ονομάηουμε εςωτερικό γινόμενο δφο μθ μθδενικϊν διανυςμάτων  


 και 


; 

Α2. i. Αν 
1 1

(x , )  


 και 
2 2

(x , )  


 δφο διανφςματα μθ παράλλθλα με τον ψ’ψ. Να 

αποδείξετε ότι: i. 1 2
1        


 

             ii. 
1 2

/ /     


 

A3. Να ελζγξετε αν είναι ΢ωςτι ι Λανκαςμζνθ κακεμιά από τισ παρακάτω προτάςεισ γράφοντασ 
ςτο φφλλο των απαντιςεϊν ςασ τθ λζξθ ΢ωςτι ι Λάκοσ για κάκε ςωςτι ι λανκαςμζνθ πρόταςθ 
δίπλα ςτον αρικμό που αντιςτοιχεί ςε κάκε πρόταςθ: 

1. Αν 
1 1

(x , )   και 
2 2

(x , )  , τότε το διάνυςμα 
1 2 1 2

(x x , )     


. 

2. Σο διάνυςμα 
1 1

(x , )  


 είναι το μθδενικό, αν και μόνο αν 
1 2

x 0  ή  x 0   

3. Ιςχφει ότι 0       
  

 τότε 


  . 

4. Η γωνία ω δφο διανυςμάτων 


 και 


 είναι  0 360    . 

5. ΢ε παραλλθλόγραμμο ΑΒΓΔ ιςχφει 
 

   . 
Μονάδες: 5 + 10 + 10 = 25 

 
ΘΕΜΑ Β 

Δίνονται τα διανφςματα i 2j  
  

 και (2,3) 


. Να βρείτε: 

Β1. Σο μζτρο του διανφςματοσ  5 3    
  

. 

Β2. Σθ γωνία που ςχθματίηει το διάνυςμα 


 με τον χ’χ. 

Β3. Αν κεωριςουμε τα διανφςματα κζςθσ   
 

 και   
 

 να βρείτε το διάνυςμα 


 

αλλά και το διάνυςμα 


 όπου Μ το μζςο του τμιματοσ ΑΒ. 

Β4.  Σον αρικμό    ϊςτε το διάνυςμα  2v ,    


 να είναι κάκετο ςτο 


. 

Μονάδες: 7 + 6 + 6 + 6 = 25  
 
ΘΕΜΑ Γ 

Δίνονται τα μοναδιαία διανφςματα  


 και 


 και επιπλζον ιςχφει    5 3      
   

. 

Γ1. Να αποδείξετε ότι 
2

,
3

  
   
 


. 

Γ2. Θεωροφμε τα διανφςματα: u 2   
  

 και v    
  

. Να βρείτε τθ γωνία u,v
 

  
 

 
. 

Γ3. Δίνεται το διάνυςμα 


 για το οποίο ιςχφει  / /   
  

 και  3    
  

, να γράψετε το 


 

ςαν γραμμικό ςυνδυαςμό των 


 και 


. 

Μονάδες:  8 + 10 + 7 = 25 

ΒΑΘΜΟ΢ 
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ΘΕΜΑ Δ 
Δ1. ΢ε τετράγωνο πλευράσ 6, Ο το ςθμείο τομισ των διαγωνίων του. Να υπολογίςετε τα 
εςωτερικά γινόμενα: 

α. 
 

   β. 
 

   γ. 
 

   δ. 
 

   ε. 
 

   στ. 
 

   

Δ2. Αν    1,2  και  1, 2       
  

.  

i. Nα αποδείξετε ότι   


. 

ii. Αν ιςχφει 2 2 5   


, τότε να αποδείξετε ότι  2 


 και 1 


. 

Δ3. Δίνονται τα μθ μθδενικά διανφςματα  


 και 


 για τα οποία ιςχφουν 
3 4 10

 
 

 

 

και2 0     
 

. Να αποδείξετε ότι   
 
 . 

Μονάδες: 9 + (4 + 5) + 7 = 25 
 

ΘΕΜΑ BONUS 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΜ διάμεςόσ του. Ζςτω Ε ςθμείο τθσ πλευράσ ΑΓ ϊςτε 
3

AE
5

 

   και 

ςθμείο Δ τθσ διαμζςου ΑΜ ϊςτε 
3

4

 

   .  

Α. Να αποδείξετε ότι  
3 5

B
8 8

  

     και  
3

5

  

    . 

Β. Να αποδείξετε ότι τα ςθμεία Β, Δ, Ε είναι ςυνευκειακά. 

Γ. Αν Ρ το μζςο τθσ διαμζςου ΑΜ και Θ ςθμείο ϊςτε 
2

5

 

   , να αποδείξετε ότι το 

τετράπλευρο ΡΘΜΕ είναι παραλλθλόγραμμο. 

Δ. Να αποδείξετε ότι  2x 8 AM x AB 0
  

      για κάκε x . 

Μονάδες: 7 + 6 + 7 + 5 = 25 


