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ΘΕΜΑ Α 
A1. Δίνονται τα ςθμεία 

1 1
A(x , )  και 

2 2
(x , )   με 

1 2
x x . Να γράψετε ςυναρτιςει των 

1 2 1 2
x ,x , ,  : 

α. Τισ ςυντεταγμζνεσ του διανφςματοσ 


. 

β. Το μζτρο του διανφςματοσ 


. 

γ. Τον ςυντελεςτι διεφκυνςθσ του διανφςματοσ 


. 
δ. Τισ ςυντεταγμζνεσ του μζςου Μ του ΑΒ. 
Α2. Να χαρακτθρίςετε τισ παρακάτω προτάςεισ ωσ Σωςτζσ ι Λανκαςμζνεσ γράφοντασ τθ λζξθ 
Σωςτι για κάκε Σωςτι ι Λάκοσ για  κάκε λανκαςμζνθ πρόταςθ δίπλα ςτον αρικμό που 
αντιςτοιχεί ςε κάκε πρόταςθ: 

1. Αν  x,   


 τότε 2 2x   


. 

2. Ιςχφει θ ιςοδυναμία 


         
     

0 0    0 . 

3. Δίνονται τα ςθμεία 
1 1

A(x , )  και 
2 2

(x , )   με 
1 2

x x . Τότε ο ςυντελεςτισ διεφκυνςθσ του 

διανφςματοσ 


 είναι ο 1 2

1 2
x x

  
 


. 

4. Αν το 0 
 

 τότε για οποιοδιποτε διάνυςμα 


 ιςχφει det( , ) 0  
 

. 

5. Αν ( , )    και  ( , )    τότε το διάνυςμα / / x'x


. 

Μονάδες: 10 + 15 = 25 
 
ΘΕΜΑ Β 
Δίνονται τα ςθμεία A(2,3) , B( 1,5)  και ( 2, 4)   . 

Β1.  Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων , ,  
  

. 

Β2. Να αποδείξετε ότι τα ςθμεία Α, Β και Γ αποτελοφν κορυφζσ τριγϊνου. 
Β3.  Να βρείτε το ςυμμετρικό  ςθμείο Δ  του Β ωσ προσ το μζςο Μ τθσ ΑΓ. 
Β4. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλλθλόγραμμο. 

 Μονάδες: 6 + 5 + 6 + 8 = 25  
 
ΘΕΜΑ Γ 

Δίνονται τα διανφςματα  ,1    


,  1,2   


 και  6, 10  


, με     για τα οποία 

ιςχφει ότι   / /   
  

. 

Γ1. Να αποδείξετε ότι 2   . 

Γ2. Να βρείτε το διάνυςμα 5 6  
 

 και ςτθ ςυνζχεια το 5 6  
 

. 

Γ3. Να γράψετε το διάνυςμα v 3j
 

 ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των , 
 

. 

ΒΑΘΜΟ΢ 
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Γ4. Σε ορκοκανονικό ςφςτθμα αξόνων Οχψ κεωροφμε το τρίγωνο ΑΒΓ με 

(x,2x 10),  x 0   


. Ζςτω Μ, Ν τα μζςα των ΑΒ και ΑΓ αντίςτοιχα. Αν το διάνυςμα 


ζχει 

ςυντελεςτι διεφκυνςθσ 
3

4
 και επιπλζον OA 19 11   

  
 και     

  
: 

i. Να αποδείξετε ότι Α(3, 5) και x = - 8. 
ii. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των κορυφϊν Β και Γ. 

iii. Να βρείτε τθ γωνία που ςχθματίηει το διάνυςμα 


 με τον άξονα χ’χ. 
iv. Να βρείτε το ςθμείο Σ του άξονα ψϋψ που ιςαπζχει από τα  ςθμεία Β και Γ.  

Μονάδες 15 + 10 = 25 
 
ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται το διάνυςμα 


 μθ παράλλθλο ςτον άξονα χ’χ για το οποίο ιςχφει  1, 1 (2, 1)     
 

. 

Δ1. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του 


. 

Δ2. Να βρείτε το διάνυςμα  


, αντίρροπο του 


, για το οποίο ιςχφει 
2 2

2 3 0        
   

. 

Δ3. Θεωροφμε τα ςθμεία ( , 2 )     και (1 4 , 6)      με    . Αν / / 
 

, να βρείτε: 

i. Τθν τιμι του λ. 

ii. Τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου Κ για το οποίο ιςχφει 2  
 

. 
Δ4. Να βρείτε τουσ πραγματικοφσ αρικμοφσ κ και μ για τουσ οποίουσ το διάνυςμα 

v (2, 3)       
 

 να ζχει μζτρο 2 2  και να ςχθματίηει γωνία 315 με τον χϋχ. 

Μονάδες: 5 + 6 + (4 + 4) + 6 = 25 


