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ΘΕΜΑ Α

Α1. Έστω η συνάρτηση 
[image: image45.bmp]ορισμένη σε διάστημα Δ και 
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 εσωτερικό σημείο του Δ. Αν η 
[image: image3.wmf]f

παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο 
[image: image4.wmf]0
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 και είναι παραγωγίσιμη στο σημείο αυτό, τότε 
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Α2. Να διατυπώσετε το κριτήριο παρεμβολής.

Α3. Πότε λέμε ότι η ευθεία 
[image: image6.wmf]y
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 είναι οριζόντια ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 
[image: image7.wmf]f

 στο 
[image: image8.wmf]+¥
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Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιο σας, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

α. Ισχύει  
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x1

lim1

x

®

sun-

=

.

β. Αν 
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 για κάθε 
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, τότε 
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γ. Αν η 
[image: image14.wmf]f

 δεν είναι συνεχής στο 
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, τότε η 
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 δεν είναι παραγωγίσιμη στο 
[image: image17.wmf]0
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δ. Υπάρχει πολυωνυμική συνάρτηση βαθμού 
[image: image18.wmf]2
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 η οποία έχει ασύμπτωτη.

ε. Για κάθε συνάρτηση 
[image: image19.wmf]f

, συνεχή στο 
[image: image20.wmf],
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, ισχύει  
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Μονάδες: 7 + 4 + 4 + 10 = 25

ΘΕΜΑ Β

Δίνεται η συνάρτηση 
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Β1. Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η f είναι γνησίως αύξουσα  και τα διαστήματα στα οποία η f είναι γνησίως φθίνουσα καθώς και τα ακρότατα της 
[image: image25.wmf]f

.
Β2. Να προσδιορίσετε τα διαστήματα στα οποία η f είναι κοίλη και τα διαστήματα στα οποία η f είναι κυρτή και να προσδιορίσετε τα σημεία καμπής της γραφικής παράστασης της  συνάρτησης.

Β3. Να βρεθούν οι ασύμπτωτες της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 
[image: image26.wmf]f
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Β4. Με βάση τις απαντήσεις στα ερωτήματα Β1, Β2, Β3 να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης 
[image: image27.wmf]f
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Μονάδες: 7 + 7 + 6 + 5 = 25
ΘΕΜΑ Γ

Δίνεται η παραγωγίσιμη  συνάρτηση 
[image: image28.wmf]f:
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 για την οποία ισχύει 
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Γ1.Να  αποδείξετε ότι η συνάρτηση 
[image: image30.wmf]f

 είναι «1 – 1».

Γ2. Να λύσετε την εξίσωση 
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Γ3. Να αποδείξεις ότι η 
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Γ4. Να  λύσετε την ανίσωση 
[image: image34.wmf]2

xx2

eexx0

-+->

.

Μονάδες: 7 + 6 + 6 + 6 = 25 
ΘΕΜΑ Δ
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image35.wmf](

)

2

f(x)x1lnx, x0

=+×>

.

Δ1. Να δείξετε ότι 
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Δ2. Να μελετήσετε την f ως προς τη μονοτονία και να λύσετε την εξίσωση 
[image: image37.wmf]f(x)0
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Δ3. Να δείξετε ότι υπάρχει μοναδικό 
[image: image38.wmf]0
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 τέτοιο, ώστε το σημείο 
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να είναι σημείο καμπής της γραφικής παράστασης της  
[image: image40.wmf]f
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Δ4. i. Να βρείτε τις ασύμπτωτες της γραφικής παράστασης της 
[image: image41.wmf]f

.

ii. Να υπολογίσετε τι εμβαδό του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική παράσταση της 
[image: image42.wmf]f

, τον άξονα x’x και τον άξονα x’x και τις ευθείες  
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Μονάδες: 5 + 5 + 6 + (5 + 4) =25
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