
 
ΘΕΜΑΤΑ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 2001-2005 (ΜΙΓΑ∆ΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ) 
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1)∆ίνονται οι µιγαδικοί  z , z , z  µε z = z = z =3. ∆είξτε ότι:  
z z9   α)z =  (µονάδες 7/100). β) Ο αριθµός +  είναι πραγµατικός (µονάδες 9/100).  

z z z
1   γ) z +z +z = z z +z z +z z (µονάδες 9/100).
3

                                               Θέµα 2ο-Θ-Τ  Κατ 2005 (µονάδες25/100) 
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2)Έστω η συνεχής συνάρτηση f: R R τέτοια ώστε f(1)=1.Αν για κάθε χ R ισχύει g(x)=

1    z f(t) dt-3 z+ (x-1)³0 όπου z=α+βi C, µε α, β R , τότε:    α)Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση g
z

    είναι παραγωγίσι

→ ∈

∈ ∈∫

2

1µη στο R και να βρείτε τη g' (µονάδες 5/100)   β)Να αποδείξετε ότι: z = z+  
z

1    (µονάδες 8/100)  γ)Με δεδοµένη τη σχέση του ερωτήµατος β να αποδείξετε ότι: Re(z )=-
2

    (µονάδες 6/100)

 
                                                Θέµα 4ο-Θ-Τ  Κατ 2004  (µονάδες25/100) 
 
3)∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί z=α+βi όπου α,β R και w=3z-iz+4 και  όπου z είναι ο συζυγής του z. 
   α) Να αποδείξετε ότι Re(w)=3α-β+4 και Im(w)=3β-α  (µονάδες 6/100) β)Να αποδείξετε ότι αν οι 
   εικ

∈

όνες του w στο µιγαδικό επίπεδο κινούνται στην ευθεία µε εξίσωση ψ=χ-12 τότε οι εικόνες του
   z κινούνται στην ευθεία µε εξίσωση ψ=χ-2. (µονάδες 9/100)   γ)Να βρείτε ποιος απο τους µιγαδικούς
   αριθµούς z,οι εικόνες των οποίων κινούνται στην ευθεία µε εξίσωση ψ=χ-2, έχει το ελάχιστο µέτρο 
   (µονάδες 10/100)

 
                                                  Θέµα 2ο-Θ-Τ  Κατ 2003 (µονάδες25/100) 
 

ν *4) Έστω z ένας µιγαδικός αριθµός και f(ν)=i z, ν Ν .α) Να δείξετε ότι f(3)+f(8)+f(13)+f(18)=0. 

π π    (µονάδες 7/100) β) Αν z =ρ και Arg(z)=θ, να δείξετε ότι f(13)=ρ συν +θ +ηµ +θ
2 2

    (µο

∈

    
        

πνάδες 8/100)  γ) Αν z =2 και Arg(z)= , να βρεθεί το εµβαδόν του τριγώνου µε κορυφές τα σηµεία 
3

    του µιγαδικού επιπέδου που είναι εικόνες των µιγαδικών αριθµών 0, z, και f(13)   (µονάδες 10/100)

                                                  Θέµα 2ο-Θ-Τ  Κατ 2002 (µονάδες25/100) 
 



 
 
 

1 2 1 25) Α.1. ∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί , . Να αποδείξετε ότι : z .z = z . z .      (µονάδες 7,5/100)
    Α.2. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν , γράφοντας στο τετράδιό σας την ένδειξη 
       

2

2 2

    Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.
           Για κάθε µιγαδικό αριθµό ισχύει:

           α)  z =z.z

           β)  z =z

           γ)  z =- z

           δ)  z = z

           ε

1 2

)  iz = z                                                                                (µονάδες 5/100)

    Β.1.Αν z =3+4i και z =1- 3 i, να γράψετε στο τετράδιο σας τους αριθµούς της στήλης Α και δίπλα σε
          κάθε αριθµό το γράµµα της στήλης Β έτσι , ώστε να προκύπτει ισότητα.

 
                          

Στήλη Α Στήλη Β 
     1.   1 2z .z  α.     4 

  2.    2
1z  β.     2 

   3.    2
2z  γ.     25 

  4.   - 1z  δ.    -5 
  5.   2i.z  ε.    -2 

 στ.   5 
 ζ.     10 

                                                                                (µ           ονάδες 7,5/100)

 
 
     1.2. Αν για το µιγαδικό αριθµό z ισχύει z =1 Β να δείξετε ότι  z=  (µονάδες 5/100)

z
   

                                                Θέµα 1ο-Θ-Τ  Κατ 2001 (µονάδες25/100) 
 


