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ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ:  
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ΘΕΜΑ 1ο: 
A. Κυκλώστε το σωστό 

 1. ∆ίνεται µια συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού ένα διάστηµα ∆. 

Αν ο λόγος 
21

21

x - x
)(x f - )(x f

 είναι αρνητικός για κάθε x1, x2 

∈ ∆, µε x1 ≠ x2, τότε η συνάρτηση f είναι γνησίως 
φθίνουσα στο ∆.  
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2. Στο παρακάτω σχήµα η λύση της ανίσωσης  
f (x) > g (x) είναι το διάστηµα (2, + ∞).  
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 3. Η συνάρτηση f  είναι 1 - 1 στο R, όταν κάθε οριζόντια 
ευθεία τέµνει τη γραφική της παράσταση το πολύ σε ένα 
σηµείο.  
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 4. Η σταθερή συνάρτηση f (x) = c, x ∈ R και c ≠ 0, έχει για 

αντίστροφη την g (x) = 
c
1 .  
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 5. Αν για τις συναρτήσεις f, g : A → R υπάρχει το 
[f (x) ⋅ g (x)]   τότε πάντοτε  
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[f (x) ⋅ g (x)] = f (x) ⋅ g (x) 
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 6. Αν για τη συνάρτηση f ισχύει 1 + 
x
1  ≤ f (x) ≤ 2 + 

x
1 , 

x ≠ 0, τότε η f έχει όριο στο + ∞ τον αριθµό 2.  

 
 

Σ Λ 
7. Αν το σύνολο τιµών µιας συνάρτησης f είναι της µορφής 

[α, β], τότε η συνάρτηση έχει ελάχιστο α και µέγιστο β.   
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   8.Οι µιγαδικοί αριθµοί z που οι εικόνες 
τους στο µιγαδικό επίπεδο 
βρίσκονται στο γραµµοσκιασµένο 
τµήµα του σχήµατος είναι αυτοί για 
τους οποίους ισχύει 
Α. 1  z +  < 1  και  i  z +  < 1 

B. 1  z −  < 1  και  i  z +  < 1 

Γ. 1  z −  > 1  και  i  z −  > 1  

∆. 1  z −  < 1   και  i  z −  < 1   

Ε. 1  z +  < 1   και  i  z −  < 1 

 

y

x1

1

0

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Β 
    Στα  σχήµατα της στήλης Α φαίνονται τόξα κύκλων στα οποία βρίσκεται η 

εικόνα του µιγαδικού αριθµού z στο µιγαδικό επίπεδο. Να συµπληρώσετε 
τον παρακάτω πίνακα ώστε σε κάθε σχήµα της στήλης Α να αντιστοιχεί η 
σωστή σχέση της στήλης Β.  

 
Στήλη Α Στήλη Β 

 
 
 
Α.  
 
 
 
 
 
 
 
Β.  
 
 
 
 
 
 
Γ.  
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1. z  = 2,  Im (z) ≤ 0  και   
Re (z) ≤ 0 

2. 2 - z  = 2  και  Im (z) ≥ 0 

3. z  = 2  και  Re (z) ≤ 0 

4. 2  z +  = 2  και  Re (z) < 0 
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Γ) ∆ίνεται ότι ισχύει  για κάθε 22 f(1-x)-f(x)= x - 4x+3 x∈ α)Μπορώ σαν x να θεωρήσω το 1-x; 
∆ικαιολογήστε την απάντησή σας, ποια ισότητα προκύπτει τότε; β) Χρησιµοποιώντας τις δύο 
ισότητες να βρείτε το τύπο της συνάρτησης f. Είναι συνεχής; Γιατί; 
                                                                                             Μονάδες 25-Α(1x8) B(1x3) Γ(α=5, β=9)  
ΘΕΜΑ 2ο: 
Α. ∆ίνονται οι µιγαδικοί z1=λ+1, z2=2+i λ, z3=1+2i µε λ∈ . α) Να δείξετε ότι για κάθε λ∈  υπάρχει 
τρίγωνο ΑΒΓ που σχηµατίζεται από τις εικόνες των z1, z2, z3 αντίστοιχα Α, Β, Γ στο µιγαδικό επίπεδο. β) 
Να βρεθεί ο λ∈  αν το εµβαδό του τριγώνου ΑΒΓ είναι ελάχιστο.    
Β. ∆ίνεται η συνάρτηση f συνεχής στο [ ]0,  2α  µε f(0)=f(2α). Να δειχθεί ότι υπάρχει x0 [ ]0,  α∈  τέτοιο 

ώστε  0 of(x ) f(x α).= +
                                                               (Μονάδες 25-Α=13, Β=12) 
ΘΕΜΑ 3ο: 
Α. Αν η  έχει τις ιδιότητες: f : →

4
f(x+1)-f(x)=4x+2 για κάθε x  και lim (f(x)- x 1) 1 

x→
∈ + =

(x)
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τότε να βρεθούν τα lim f(x) και limf

x x→ →

Β. Να αποδείξετε ότι οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων f και g  έχουν ένα ακριβώς κοινό 

σηµείο µε 
1f(x)=lnx και g(x)=
x

 

            (Μονάδες 25-Α=12, Β=13) 
ΘΕΜΑ 4ο: 
          A.∆ίνεται η συνάρτηση f( . α) Να βρεθεί το σύνολο τιµών της f. β) Να δείξετε  3x)=x +2x-2
               ότι η f είναι αντιστρέψιµη γ) Να ευρεθεί το  -1

2
lim f (x)
x→−

B.Το ευθύγραµµο τµήµα ΑΒ του διπλα-
νού σχήµατος έχει σταθερό µήκος C. 
Το σηµείο Γ κινείται αποµακρυνό-
µενο από το Α επάνω στην (ε). Να 
αποδείξετε ότι τα µήκη των ΒΓ και 
ΑΓ τείνουν να γίνουν ίσα.  
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                                                  (Μονάδες 25-Α(2-2-6), Β(15) 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                       
(∆ιαβάστε πρώτα µια φορά όλα τα θέµατα. Ξεκινήστε µε αυτά που νοµίζετε ότι τα ξέρετε. Αν 
ένα θέµα σας δυσκολεύει πολύ αφήστε το και προχωρήστε στα επόµενα, θα επιστρέψετε σε 
αυτό αργότερα, ανάλογα µε το διαθέσιµο χρόνο σας.)  
                                                                                            
                                                                                                    ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 


