
ΖΗΤΗΜΑ 1ο
Α) Να βρεθούν οι πραγματικοί αριθμοί 
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 αν γνωρίζουμε ότι 
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Β) Δίνεται η 
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 για την οποία ισχύει η σχέση  
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 Δείξτε ότι

α) 
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   β) Αν 
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 συνεχής στο 1, τότε η 
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 συνεχής στο 
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 γ) Αν 
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 συνεχής στο 1, είναι η 
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 παραγωγίσιμη;
ΖΗΤΗΜΑ 2ο
Α) Δίνεται η 
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 συνεχής στο
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. Να δειχθεί ότι υπάρχει 
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 τέτοιος ώστε 
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Β) Αν 
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να βρείτε τις τιμές των 
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 για τις οποίες η γραφική της παράσταση έχει στο σημείο 
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 εφαπτομένη παράλληλη στην ευθεία 
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ΖΗΤΗΜΑ 3Ο
Α) α) Να βρεθούν οι 
[image: image23.wmf]g

 τόποι των γεωμετρικών εικόνων των μιγαδικών αριθμών 
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 για τους οποίους ισχύουν οι σχέσεις 
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 και 
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     β) Αν 
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 οι εικόνες των 
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 για τους οποίους είναι 
[image: image29.wmf]min

zw

-=

 , να βρεθούν οι συντεταγμένες των σημείων 
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 και η απόσταση αυτών.

Β) α) Αν οι ευθείες 
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  τέμνονται, να αποδείξετε ότι το σημείο τομής τους κινείται σε σταθερή ευθεία και να βρεθεί ποιου μιγαδικού εικόνα αποτελεί η σταθερή ευθεία πάνω στην οποία κινείται το προαναφερόμενο σημείο τομής τους
β) Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image33.wmf]f

 με τύπο: 
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Να δείξετε ότι υπάρχει σημείο 
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)

,

xy

M

 στο επίπεδο των αξόνων από το οποίο περνάει η γραφική παράσταση της 
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 ανεξάρτητα από τις πραγματικές τιμές που παίρνει ο 
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ΖΗΤΗΜΑ 4Ο
Α) α) Να δειχθεί ότι κάθε πολυώνυμο 
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 βαθμού 3 παίρνει τη μορφή: 
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     β) Θεωρούμε τη συνάρτηση 
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 Να δειχθεί ότι υπάρχει μοναδικό σημείο της γραφικής της παράστασης, στο οποίο η εφαπτομένη είναι παράλληλη στον άξονα 
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Β) Θεωρούμε τη συνάρτηση 
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 παραγωγίσιμη σε όλο το πεδίο ορισμού της, για την οποία ισχύει ότι 
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 (I) για κάθε 
[image: image44.wmf],

xy

 πραγματικούς αριθμούς και 
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 (II). 

i) Να αποδείξετε ότι 
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ii) Να βρείτε τα όρια 
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iii) Να βρεθεί η 
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(Διαβάστε πρώτα μια φορά όλα τα θέματα. Ξεκινήστε με αυτά που νομίζετε ότι τα ξέρετε. Αν ένα θέμα σας δυσκολεύει πολύ αφήστε το και προχωρήστε στα επόμενα, θα επιστρέψετε σε αυτό αργότερα, ανάλογα με το διαθέσιμο χρόνο σας.) 
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