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Γ΄ΛΤΚ ΙΟΤ 
Π Ν ΛΗΣΙΚ Ν ΚΗ Ι  

Σ ΝΜ ΘΗΜ ΣΙΚ ΝΤΝΣΟΙΧ Ι ΝΣ ΣΙΣΙΚΗ 

Σκυλθαίέ βμΝ έλΰδκμ 
1. H γέ βΝ θσμΝυζδεκτΝ βη έκυ,Ν κΝκπκέκΝ ε ζ έΝ
υγτΰλαηηβΝ εέθβ βΝ πΪθωΝ ’Ν έθαθΝ ΪικθαΝ βΝ χλκθδεάΝ
δΰηάΝt έθ αδΝαπσΝ βθΝ υθΪλ β βμ 

s x(t) t t t t     4 3 2
8 18 16 45 ,Ν σπκυΝ κΝ t η λδέ αδΝ

Ν υ λσζ π α,Ν κΝ x Ν ηέ λαΝ εαδΝ t ,  0 5 . ΝαΝ
ίλ έ Ν βθΝ αχτ β αΝ v(t), βθΝ πδ Ϊχυθ βΝ a(t) κυΝ
υζδεκτΝ βη έκυΝ  εαδΝ βθΝ υθέχ δαΝθαΝαπαθ ά  αΝ
παλαεΪ ωΝ λω άηα αμ 
α)ΝΠσ Ν κΝ βη έκΝβΝ αχτ β ΪΝ κυΝηβ θέα αδ; 
ί)ΝΠσ Ν κΝ βη έκΝεδθ έ αδΝπλκμΝ βθΝαλθβ δεάΝεαδ πσ Ν
πλκμΝ βθΝγ δεάΝεα τγυθ β; 

ΰ)Ν ΝαΝ ίλ έ Ν κΝ υθκζδεσΝ δΪ βηαΝ πκυΝ κΝ υζδεσΝ
βη έκΝέχ δΝ δαθτ δΝ βθΝ δΪλε δαΝ ωθΝπλώ ωθΝηs εαδΝ
βθΝηέ βΝ αχτ β αΝ v  κΝ δΪ βηαΝαυ σέ 
)Ν Πσ Ν βΝ αχτ β αΝ κυΝ βη έκυΝ αυιΪθ αδΝ εαδΝ πσ Ν
η δώθ αδν 
 Λτ β: 

 Η αχτ β α κυ βη έκυ έθαδ  
v(t) ( )x t  3 24 24 36 16t t t     

θυ β πδ Ϊχυθ β έθαδμ 
2( ) ( ) ( ) 12 48 36a t x t v t t t       

α) Η αχτ β α κυ βη έκυ η  βθ ίκάγ δα κυ χάηα κμ 
κυ Horner, ΰλΪφ αδ 2( ) 4( 1) ( 4)v t t t   έ Άλα κ 
βη έκ ηΫθ δ δΰηδαέα αεέθβ κ ΰδα 1,  4t t  . 

ί) π δ ά σππμ ΰθπλέακυη  ( ) ( )x t v t  , κ πλσ βηκ βμ 
v(t) εαγκλέα δ βθ ηκθκ κθέα βμ x(t), πκηΫθπμ εαδ βθ 
φκλΪ βμ εέθβ βμέ Οδ λέα μ σππμ εαδ κ πλσ βηκ βμ v(t), 

φαέθκθ αδ κθ πέθαεα 

 

  
Άλα κ δΪ βηα [0,4)  κ βη έκ εδθ έ αδ πλκμ βθ 
αλθβ δεά εα τγυθ β εαδ κ δΪ βηα (4,5]  πλκμ βθ 
γ δεά εα τγυθ β. 

ΰ) έθαδ (0) 45,  (4) 13x x   εαδ (5) 40x  . 

Γδα [0,4]t , [4,5]  κ βη έκ Ϋχ δ δαθτ δ δμ 
απκ Ϊ δμ  

1 (4) (0) 32S x x   ,
2 (5) (4) 27S x x    αθ έ κδχαέ 

Σκ υθκζδεσ δΪ βηα έθαδ 
1 2 32 27 59S S S     . 

Η ηΫ β αχτ β α έθαδ (5) (0)

5 0

x x
v


 


 

40 45
1 /

5 0
m s


 


. Σκ πλσ βηκ « - », βηαέθ δ σ δ κ 

υζδεσ βη έκ εδθ έ αδ πλκμ βθ αλθβ δεά εα τγυθ β 
(πλκμ α εΪ π), σππμ φαέθ αδ εαδ απσ β ΰλαφδεά  

παλΪ α β s βμ υθΪλ β βμ γΫ βμ κυέ 
βη έπ βμ Μ  κθ παλαπΪθπ τπκ κυ δα δεΪ 
υπκζκΰέακυη  βθ αζΰ ίλδεά δηά κυ δαθτ ηα κμ βμ 
ηΫ βμ αχτ β αμ, β κπκέα δαφΫλ δ απσ βθ ηΫ β 
αχτ β α πκυ χλβ δηκπκδκτη  βθ εαγβη λδθά απάέ 
) α΄ λσπκμ  

Η πδ Ϊχυθ β a(t) ΰλΪφ αδ: 
2 2( ) 12 48 36 ( ) 12( 4 3)a t t t a t t t       

( ) 12( 1)( 3)a t t t    

Γδα θα η ζ ά κυη  πσ  β αχτ β α αυιΪθ αδ εαδ πσ  
η δυθ αδ, γα πλΫπ δ θα κτη  κυμ τκ πέθαε μ 
πλκ άηπθ βμ v(t) εαδ a(t)  πκδα δα άηα α κυ 
χλσθκυ, αυ Ϋμ έθαδ κησ βη μ εαδ  πκδα έθαδ 

λσ βη μ, αθ έ κδχαέ 

  
Άλα β αχτ β α κυ βη έκυ, αυιΪθ αδ α δα άηα α 
[1,3] εαδ [4,5]  εαδ η δυθ αδ α δα άηα α [0,1]εαδ 
[3,4] . 

ί΄Ν λσπκμ 
λε έ θα η ζ ά κυη  βθ ηκθκ κθέα βμ υθΪλ β βμ 

  3 2

1 4 24 36 16v t t t t     

Γδα κθ εκπσ αυ σ βθ χπλέακυη   τκ εζΪ κυμ εαδ 
ίλέ εκυη  δμ παλαΰυΰκυμ εΪγ  εζΪ κυ βμ χπλδ Ϊέ Σκ 
πλσ βηκ αυ υθ πθ παλαΰυΰπθ έθ δ βθ ηκθκ κθέα βμ 

1( )v t , α δα άηα α [0,4]  εαδ [4,5] . 

θ εΪθκυη  π Ϊ κυμ υπκζκΰδ ηκτμ ηαμ α 
απκ ζΫ ηα Ϊ ηαμ, γα « υηία έακυθ» η  αυ Ϊ κυ α΄ 
λσπκυέ 

 κ παλαεΪ π χάηα, ΰδα θα παζβγ τ κυη  κυμ 
υζζκΰδ ηκτμ ηαμ (δ δαέ λα ΰδα κ ζ υ αέκ λυ βηα) 

Ϋχκυη  εα α ε υΪ δ κ Geogebra, ε σμ απσ δμ 

ΰλαφδεΫμ παλα Ϊ δμ πθ υθαλ ά πθ s, v, a εαδ δμ  

1v , 1 1( ) ( )a t v t . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
χάηα 1 
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2. Έ ωΝ A , B  εαδΝ   θ χση θαΝ θσμΝ
δΰηα δεκτΝ χώλκυΝ ΩέΝ ΟδΝ πδγαθσ β μΝ ωθΝ
θ χκηέθωθΝ A , A B  εαδΝ    αθάεκυθΝ κΝ
τθκζκΝ ωθΝ ζτ ωθΝ βμΝ ιέ ω βμΝ
   2
2 1 12 7 1x x x     θώΝ βΝ πδγαθσ β αΝ κυΝ
θ χκηέθκυΝ   αθάε δΝ κΝ τθκζκΝ ωθΝ ζτ ωθΝ βμΝ
ιέ ω βμΝ 2

15 6x x  . 

α)Ν ΝαΝ απκ έι Ν σ δΝ 1 1

3 4
P(A) ,P(A B)  εαδΝ

1

2
P(A B)  . 

ΝαΝ υπκζκΰέ Ν δμΝ πδγαθσ β μΝ ωθΝ παλαεΪ ωΝ
θ χκηέθωθμ 
ί)Ν μΝ«πλαΰηα κπκδ έ αδΝέθαΝησθκΝαπσΝ αΝ θ χση θαΝ Ν
εαδΝ »έ 
ΰ)Ν μΝ «πλαΰηα κπκδ έ αδΝ κΝ πκζτΝ έθαΝ απσΝ αΝ
θ χση θαΝ Ν εαδΝ »Ν εαγώμΝ πέ βμΝ εαδΝ βθΝ
πδγαθσ β αΝ P( ΄ ΄)  . 

)Ν ΝαΝ ι Ϊ Ν αθΝ αΝ θ χση θαΝ Ν εαδΝ ΓΝ έθαδΝ
α υηίέία αέ 
Λτ β: 

α) Έχκυη :    22 1 12 7 1 0 ...x x x     

1 1 1
    

2 4 3
x ή x ή x    .  

π δ ά δ χτ δ A B A A B  , απσ βθ δ δσ β α ζ κυ 
ζκΰδ ηκτ πδγαθκ ά πθ, παέλθκυη  

( ) ( ) ( )P A B P A P A B  έ Όηπμ ΰδα δμ πλκβΰκτη θ μ 

ζτ δμ δ χτ δ 1 1 1
< < 

4 3 2
, κπσ  πλκετπ δ σ δ 

1
( )

4
P A B  , 

1
( )

3
P A   εαδ 1

( )
2

P A B  . 

ί) α΄ λσπκμ Όππμ παλα βλκτη  εαδ απσ κ   δΪΰλαηηα 
Venn κυ χάηα κμ β, κ θ χση θκ  ηπκλ έ θα 
εφλα έ πμ βΝ έθω βΝ ωθΝ τκΝ ιέθωθΝ η αιτΝ κυμΝ
θ χκηέθωθ, κυ A B εαδ κυ B A .  

πσ βθ γ πλέα  
ΰθπλέακυη  σ δ β 

υηπζβλπηα δεά δαφκλΪ  
κυ  απσ κ  (ΰαζΪαδα 

π λδκχά) εφλΪα δ σ δ 
πλαΰηα κπκδ έ αδ κ  εαδ 
σχδ κ έ 
 

 

χάηα β 

 

Η πκλ κεαζέ π λδκχά αθ έ κδχα εφλΪα δ κ - , 
βζα ά σ δ πλαΰηα κπκδ έ αδ κ  εαδ σχδ κ έ 

πκηΫθπμ ( ) ( )    έ π δ ά σππμ έπαη  
A B , B A  α υηίέία α γα δ χτ δ ΰδα κθ 
υπκζκΰδ ησ βμ ( )P   κ απζσμ πλκ γ δεσμ θσηκμ 
(simply additive law) πκυ αθαφΫλ αδ πμ β 1β

 δ δσ β α 
πθ Καθσθπθ Λκΰδ ηκτ πθ Πδγαθκ ά πθ κυ 
χκζδεκτ ίδίζέκυέ 

Έχκυη μ 
( ) [( ) ( )] ( ) ( )P P A B B A P A B P B A           

 

( ) ( ) ( ) ( )P A P A B P B P A B    [5
β
 δ δσ β α 

Καθσθπθ Λκΰδ ηκτ πθ Πδγαθκ ά πθ] 
Η ησθβ πδγαθσ β α πκυ ηΫθ δ θα υπκζκΰέ κυη , έθαδ β 

( )P B , β κπκέα « υθ Ϋ αδ» η  αυ Ϋμ πκυ υπκζκΰέ αη  
απσ κ α) λυ βηα η  κθ πλκ γ δεσ θσηκέ 

5
( ) ( ) ( ) ( ) ... ( )

12
P B P A B P A P A B P B     

Σ ζδεΪ 1
( ) ...

4
P    . 

ί΄Ν λσπκμ Σα τκ θ χση θα A B , B A ε σμ κυ 
σ δ έθαδ ιΫθα η αιτ κυμ, έθαδ πέ βμ κ εαγΫθα απσ 
αυ Ϊ ιΫθα εαδ πμ πλκμ βθ κηά A B έ Παλα βλυθ αμ 
ιαθΪ κ δΪΰλαηηα Venn, τεκζα υηπ λαέθκυη  σ δ 
σζ μ ηααέ κδ λ δμ δαφκλ δεΪ χλπηα δ ηΫθ μ π λδκχΫμ 
(ΰαζΪαδα, εέ λδθβ, πκλ κεαζέ) έθκυθ κ A B . 

Μπκλκτη  πκηΫθπμ θα πκτη  σ δ  
( ) ( ) ( ) ...A B A B     

1 1 1
( )

2 4 4
P      

 

ΰ) α΄Ν λσπκμ 
To E ηπκλ έ θα γ πλβγ έ σ δ έθαδ β Ϋθπ β κυ  εαδ 
κυ θ χκηΫθκυ «θαΝηβθΝπλαΰηα κπκδ έ αδΝεαθέθαΝ
απσΝ αΝ ΝεαδΝ » α κπκέα σππμ τεκζα δαπδ υθκυη  
έθαδ α υηίέία αέ Άλα ( ) [ ( ) ]P E P       

1 1 3
... ( ) 1

4 2 4
P E       

ί΄Ν λσπκμ Σκ  υηίαέθ δ αθ απκεζ έ κυη  βθ 
π λέπ π β θα πλαΰηα κπκδβγκτθ α  εαδ  αηφσ λαέ 
Έχκυη μ ( ) [( ) ] ( ) 1 ( )P E P P E P          

1 3
( ) 1

4 4
P E     

Γδα κ βκ
 εΫζκμ κυ λπ άηα κμ, Ϋχκυη μ 

( ) [ ( ) ] [ ]P ΄ ΄ P B A P B A       = 

1 1 1
( )

3 4 12
P A B      

)  Η ιέ π β ΰλΪφ αδ δ κ τθαηα
2

1 2

3 2
15 6 0 ...   

5 3
x x x ή x         
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π δ ά ΰδα βθ πδγαθσ β α ( )P   δ χτ δ 0 ( ) 1P   , 

απκεζ έκυη  βθ αλθβ δεά ζτ β εαδ χσηα  ησθκ σ δ 
2

( )
3

P   έ θ α  εαδ Γ ά αθ α υηίέία α γα Ϋπλ π  θα 

δ χτ δ ΰδα αυ Ϊ κ απζσμ πλκ γ δεσμ θσηκμ, πκηΫθπμ γα 
έ χυ  β  δ σ β αμ 

5 8 13
( ) ( ) ( )

12 12 12
P B P B P        Ϊ κπκ, ΰδα έ β 

πδγαθσ β α θσμ θ χκηΫθκυ θ ηπκλ έ θα έθαδ 
η ΰαζτ λβ κυ 1έ 
 

3. έθ αδΝoλγκΰώθδκΝ Γ Νη Ν δα Ϊ δμΝ ο5 

εαδΝ ΓογέΝΘ ωλκτη Ν αΝ ω λδεΪΝ βη έαΝΚ,ΝΛ,ΝΜΝεαδΝ
ΝΝ ωθΝπζ υλώθ ,Ν Γ,ΝΓ ΝεαδΝ Ναθ έ κδχα,Νέ δΝ
ώ Ν 
ΚΝοΝ ΛΝοΝΓΜΝοΝ ΝΝοΝx,ΝσπωμΝφαέθ αδΝ κΝ 
χάηαέ 

 
χάηα γ 

 

α) ΝαΝαπκ έι Νσ δΝ κΝ ηία σθΝ κυΝΚΛΜΝ,ΝωμΝ
υθΪλ β βΝ κυΝx,Ν έθαδμΝ 

            2
( ) 2 - 8 15, 0, 3 .  E x x x x  

ί) ΝαΝίλ έ Ν βθΝ δηάΝ κυΝx ΰδαΝ βθΝκπκέαΝ κΝ ηία σθΝ
(x)Νΰέθ αδΝ ζΪχδ κέ    

ΰ) Θ ωλκτη Ν δμΝ δηέμΝ � = � � ,  � ,  έ δΝ
ώ μΝ 
Σα �, � = , , , … , , θαΝ έθαδΝ δαφκλ δεΪΝαθΪΝ
τκΝη αιτΝ κυμέ 

 ΗΝηέ βΝ δηάΝ ωθΝΝ �, � = , , , … , , εαδΝβΝ
δΪη σμΝ κυμΝ έθαδΝέ μΝη Νβέ  

 ΗΝηέ βΝ δηάΝ ωθΝ �, � = , , , … , , έθαδΝ
έ βΝη Ν7,02. 

 ΝαΝίλ έ Ν βΝηέ βΝ δηά,  

ωθ � , � = , , , … , . 

 ΝαΝίλ έ Ν βθΝ υπδεάΝαπσεζδ βΝ ωθ  �, � = , , , … , , εαδΝθαΝ ι Ϊ ΝαθΝ κΝ έΰηαΝ
κυμΝ έθαδΝκηκδκΰ θέμέ   
έθ αδΝσ δμ 

2

12 2

1

1 



         
 
 
 




i

i

i

i

t

s t





 

 
σπκυ �, � = , , , … , ,  έθαδΝπαλα βλά δμΝ
ηδαμΝη αίζβ άμέ 
 

  ) πδζέΰκυη Ν υχαέαΝηέαΝαπσΝ δμΝ δηέμ  �, � = , , , … , . 

ΝαΝίλ έ  βθΝπδγαθσ β αΝ ωθΝ θ χκηέθωθ:  
 2

i i
A x , i 1, 2, 3, ..., 21, έ ώ x 4     ,  

  i i
B x , i 1, 2, 3, ..., 21, έ ώ E x 7    

 
ΓμΝ« θΝπλαΰηα κπκδ έ αδΝεαθέθαΝαπσΝ αΝ θ χση θαΝ
ΝεαδΝ »έ 

Λτ β: 

α) έθαδ ( ) ( ) 2( ) 2( ) ...E x         

 2... ( ) 2 -8 15, 0, 3 .E x x x x     

ί) έθαδ  ( ) 4( 2), 0, 3 .E x x x     

Η δηά  x=2 πκυ ηβ θέα δ βθ 
( ) 0 4( 2) 0E x x     έθαδ β αβ κτη θβ σππμ 

φαέθ αδ εαδ απσ κθ πέθαεαέ 
 

  π δ ά ̅=�,  Ϋχκυη : 
21 21

2

1 1

(2 8 15)

7,02 7,02 ...
21 21

i i i

i i

y x x
 

 
   

 
    

21
2

1... 4,01
21

i

i

x
 


  λέ εκυη  πλυ α βθ δα πκλΪ   πθ �, � =, , , … , , χλβ δηκπκδυθ αμ κθ τπκ πκυ ηαμ 
έθ αδέ 

2
21

21
12 2

1

1
...

21 21

i

i

x i

i

x

s x
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21
2

2 2 21 1
... ( ) 4,01 4

21 100

i

i
x x

x

s x s      


 

πκηΫθπμ β υπδεά απσεζδ β    έθαδ =  

Ο υθ ζ άμ η αίκζάμ κυ έΰηα κμ έθαδμ  � = ̅ = , = , < ,  εαδ πκηΫθπμ κ έΰηα 
έθαδ κηκδκΰ θΫμέ 
) θ δα Ϊικυη  δμ δηΫμ 1, 2, 3, ..., 21,ix i  εα Ϊ 

ατικυ α δλΪ, π δ ά κ πζάγκμ κυμ έθαδ β1 π λδ σμ 
αλδγησμ, β δΪη κμ οβ, γα αθ δ κδχ έ βθ � + = �11 

δηάέ π δ ά πδπζΫκθ oδ δηΫμ αυ Ϋμ έθαδ αθΪ τκ 
δαφκλ δεΫμ η αιτ κυμ, τεκζα δαπδ υθκυη  σ δ 

υπΪλχκυθ 1ί δηΫμ αλδ λΪ - ηδελσ λ μ βμ δαηΫ κυ 

οβ ( κ ηίΣ πθ παλα βλά πθ κυ έΰηα κμ) εαδ 1ί 
δηΫμ ιδΪ - η ΰαζτ λ μ βμ .  

πσ βθ αθέ π β 2 4 2i ix x   , αφκτ 0ix  , τηφπθα εαδ 
η  κθ πλκβΰκτη θκ υζζκΰδ ησ, Ϋχκυη  σ δ  κ πζάγκμ πθ 
υθκρευθ  π λδπ υ πθ κυ θ χκηΫθκυ , έθαδ ( ) 10N A   

εαδ β ( )P A  γα έθαδ ( ) 10
( )

( ) 21

N A
P A

N
 


, τηφπθα η  κθ 

εζα δεσ κλδ ησ βμ πδγαθσ β αμ κυ θ χκηΫθκυ , 
υπκ τθκζκ κυ δΰηα δεκτ χυλκυ Ω. 

Γδα θα ίλκτη  κ πζάγκμ πθ  �, � = , , , … , , πκυ 
έθαδ κδχ έα κυ θ χκηΫθκυ , γα πλΫπ δ θα 
ι Ϊ κυη  πσ α �, � = , , , … , , δεαθκπκδκτθ βθ 

αθέ π β: 

  7iE x   ά βθ δ κ τθαηβ πκυ πλκετπ δ  

αθ αθ δεα α ά κυη  δμ δηΫμ  iE x .  

 222 8 15 7 ... 2 0i i ix x x       . 

Η ζ υ αέα σηπμ αθδ κρ σ β α, αζβγ τ δ ησθκ πμ 
δ σ β αέ Άλα κ  11B x  Ϋχ δ Ϋθα ησθκ κδχ έκ βθ 

δΪη κ , πκυ αυ έα αδ σππμ ΰθπλέακυη  η  βθ 
η αέα δηά 

11 2x  , κυ έΰηα κμέ Άλα ίλέ εκυη , 
1

( )
21

P B  . 

Γδα βθ ( )P  Ϋχκυη μ 
11 10

( ) [( ) ] 1 ( ) 1
21 21

P P A B P A B       . 

Οδ υθκρεΫμ π λδπ υ δμ κυ A B , έθαδ κδ πλυ μ 1ί 
δηΫμ αλδ λΪ βμ δαηΫ κυ ( κδχ έα κυ θ χκηΫθκυ 
) ηααέ η  βθ η αέα δηά  11 2x  , πκυ αθάε δ κ έ 

βζα ά ( ) 11N A B   εαδ φυ δεΪ ( ) 21N   έ Σδμ 
παλαπΪθπ τκ δηΫμ χλβ δηκπκδκτη  ΰδα θα 
υπκζκΰέ κυη  βθ ( )P A B εαδ βθ υθΫχ δα βθ 
πδγαθσ β α κυ ( )A B   , υηπζβλπηα δεκτ 
θ χκηΫθκυ κυ A B . 

 

4. ΈθαΝ τθκζκΝπαλα βλά ωθΝΔ πκυΝαεκζκυγ έΝ
βθΝεαθκθδεάΝεα αθκηά, έχ δ � = , , ̅ = , 

δΪη κΝ ΝεαδΝ υπδεάΝαπσεζδ βΝs. 

Έ ωΝ πέ βμΝέθαμΝ δΰηα δεσμΝχώλκμ  � ={� , � , � , � , � },ΝκΝκπκέκμΝαπκ ζ έ αδΝαπσΝ αΝ
απζΪΝ θ χση θα �� η  � �� ≠ , � = , , , , . 

θΝΰδαΝ αΝ τθγ αΝ θ χση θα,  = {� , � }, = {� , � , � }, � = {� , � , � } κδΝπδγαθσ β μΝ

( )P A , ( )P  αθάεκυθΝ κΝ τθκζκΝ s
x,s, ,

2s

  
  

 

εαδΝβΝπδγαθσ β αΝθαΝ υηί έΝησθκΝ κΝ θ χση θκΝ
Γ αυ έα αδΝη Ν κΝπκ κ σΝ ωθΝπαλα βλά ωθΝ
κυΝ υθσζκυΝΔ πκυΝίλέ εκθ αδΝ κΝ δΪ βηαΝ
 x s, x ,Ν σ ΝθαΝίλ γ έΝβΝπδγαθσ β αΝθαΝηβθΝ
πλαΰηα κπκδβγ έΝεαθέθαΝαπσΝ αΝ θ χση θαΝ , 

 εαδΝΓ. 

 

 

Λτ β: 

 

  
χάηα ζ 

 

 κ δΪΰλαηηα Venn, παλδ Ϊθκυη  α απζΪ 
θ χση θα 

1 2 3 4 5, , , ,      πμ κδχ έα κυ 
δΰηα δεκτ χυλκυ Ω, εαγυμ εαδ α τθγ α 

θ χση θα ,  εαδ Γ υπκ τθκζα κυ Ωέ  
Θ πλκτη  κ θ χση θκ μ «πλαΰηα κπκδ έ αδ 
κυζΪχδ κθ Ϋθα απσ α , , Γ»έ  

Σσ  
1 2 3 5{ , , , }E A B        εαδ β αβ κτη θβ 

πδγαθσ β α θα ηβθ πλαΰηα κπκδβγ έ εαθΫθα απσ α 
, , Γ αυ έα αδ η  βθ 4( ) ( )P E P   . 

 βθ εαθκθδεά εα αθκηά δ χτ δ  ̅ =   εαδ π δ ά ̅ = , υηπ λαέθκυη  σ δ εαδ  = .  

πσ βθ χΫ β � = ̅, αθ αθ δεα α ά κυη  δμ 
δηΫμ δμ δηΫμ � = , , ̅ = , Ϋχκυη  … =, . 



-------------------- Mαγβηα δεΪ ΰδα βθ Γ΄ Λυε έκυ -------------------- 
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To εζΪ ηα  s


, έθαδ 5

...
100

s


   θυ ... 10

2s


  . 

Άλα κ τθκζκ , , ,
2

s
x s

s




 
 


 έθαδ έ κ η  κ

15 5
3, , ,10

100 100

 
 


εαδ κδ αελαέ μ κυ δηΫμ 3, 10 

απκεζ έκθ αδ θα έθαδ δηΫμ πδγαθκ ά πθ, αφκτ έθαδ 
η ΰαζτ λ μ κυ 1έ 

πσ κ δΪΰλαηηα Venn παλα βλκτη  σ δ κ 
θ χση θκ  π λδΫχ αδ κ , αζζΪ εαδ κ Γέ 

Άλα  (1),   (2)A B A  έ πσ βθ χΫ β (1) Ϋχκυη  
σ δ ( ) ( )P A P  αφκτ  ΰθά δκ υπκ τθκζκ κυ  εαδ β 

( )P A γα αθ δ κδχβγ έ κθ ηδελσ λκ απσ κυμ β 

αλδγηκτμ 15 5
,

100 100
 πκυ ηπκλ έ θα έθαδ πδγαθσ β μ 

θ χκηΫθπθέ πκηΫθπμ, ( )P A 
5

100
 εαδ 15

( )
100

P   . 

πέ βμ απσ κθ αιδπηα δεσ κλδ ησ βμ πδγαθσ β αμ 
ΰθπλέακυη  σ δμ ( )P A  1 3( ) ( ) (3)P P   ( )P B 

1 3 5( ) ( ) ( ) (4)P P P    ,  

( )P  
1 3 2( ) ( ) ( ) (5)P P P    εαδ, 

( )P  
1 2 3 4 5( ) ( ) ( ) ( ) ( ) (6)P P P P P        . 

θ υθ υΪ κυη  δμ χΫ δμ (γ) εαδ (ζ) η  δμ παλαπΪθπ 

υπκζκΰδ γ έ μ δηΫμ ( )P A 
5

100
 εαδ 15

( )
100

P   , 

ίλέ εκυη  σ δ 5

15 5 10
( )

100 100 100
P     , θυ αθ 

παλα βλά κυη  ιαθΪ κ δΪΰλαηηα, υθΪΰκυη  τεκζα 
σ δ β  «πδγαθσ β αΝθαΝ υηί έ ησθκΝ κΝ θ χση θκΝ
Γ»  

αυ έα αδ η  βθ
2( )P  , αφκτ κ θ χση θκ 

2 , 

έθαδ κ ηκθα δεσ απζσ θ χση θκ πκυ αθάε δ 
απκεζ δ δεΪ κ Γ εαδ φυ δεΪ θ αθάε δ α  εαδ 

έ Σβθ παλαπΪθπ πδγαθσ β α γα ηπκλκτ αη  θα βθ 
εφλΪ κυη  εαδ ( ) ( )P P    αφκτ σππμ 
έπαη  A B . 

 β υθΫχ δα « πδ λα τκυη » δμ ΰθυ δμ ηαμ ΰδα 
βθ εαθκθδεά εα αθκηά εαδ πλυ α ΰδα κ δΪ βηα 
 ,x s x s   πκυ ίλέ ε αδ σππμ έθαδ ΰθπ σ κ 
θκΣ πθ παλα βλά πθ κυ έΰηα κμ- υθσζκυ, 

κπσ  … 2

34
( )

100
P    (ΰδα έν)έ 

Σ ζδεΪ απσ σζ μ δμ παλαπΪθπ υπκζκΰδ γ έ μ 
πδγαθσ β μ εαδ βθ (θ), ίλέ εκυη  σ δ …

4

51
( )

100
P   , πκυ έθαδ εαδ κ αβ κτη θκέ 


