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ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 2

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.    Πως προσθέτουμε δύο ομόσημους ρητούς αριθμούς ;  

β.    Πως προσθέτουμε δύο ετερόσημους ρητούς αριθμούς ; 

Θέμα 2ο  

α.    Πότε δύο γωνίες ονομάζονται εφεξής ; 

β.    Πότε δύο γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν ; 

                                                  ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  
Να βρείτε την τιμή της παρακάτω αριθμητικής παράστασης: 

( )32Α = 4 + 2 5 3 + 2 15 3 4⋅ − ⋅ − ⋅  

Άσκηση 2η           

Τα 
5
6

 των εργαζομένων σε μια επιχείρηση είναι 80 άτομα. Να βρείτε :  

α.    Πόσοι εργάζονται στην επιχείρηση αυτή;  

β.    Πόσες γυναίκες εργάζονται , αν γνωρίζουμε ότι είναι τα 
11
16

 των εργαζομένων της επι-

χείρησης;  

Άσκηση 3η  

Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ η γωνία Β είναι πενταπλάσια από τη γωνία Γ και η γωνία Α είναι τρι-

πλάσια από τη γωνία  Γ. Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 3

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Πότε ένας αριθμός λέγεται πρώτος και πότε σύνθετος  

β.   Τι ονομάζουμε ελάχιστο κοινό πολλαπλάσιο  (ΕΚΠ ) και τι μέγιστο κοινό διαιρέτη 

(ΜΚΔ) δύο ή περισσότερων φυσικών αριθμών .  

Θέμα 2ο  

Να χαρακτηρίσετε  ως σωστό (Σ) ή λάθος (Λ) κάθε μια από τις παρακάτω προτάσεις 

 α.   Μια ορθή γωνία και η κατακορυφήν της είναι παραπληρωματικές 

 β.   Η κατακορυφήν μιας γωνίας με άνοιγμα 47° έχει άνοιγμα 43° 

 γ.   Η παραπληρωματική μιας αμβλείας γωνίας είναι αμβλεία γωνία 

 δ.   Η παραπληρωματική μιας οξείας γωνίας είναι αμβλεία γωνία  

 ε.   Η συμπληρωματική μιας οξείας γωνίας είναι οξεία γωνία 

 στ.  Δύο γωνίες που είναι ίσες είναι κατακορυφήν 

                                                    ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Ένας εργάτης εκτελεί τα 
2
7

 ενός έργου σε 6 ημέρες. Να βρείτε πόσες ημέρες χρειάζεται για 

τα 
2
3

 του ίδιου έργου.  

Άσκηση 2η  x

εΣτο διπλανό σχήμα  οι ευθείες ε1 και ε2 

είναι παράλληλες και η ημιευθεία Βx 

είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΒΔ. Να 

υπολογίσετε τις γωνίες  α, β, γ, δ, ε. 

Α
ε1 δ 72°Γ

β
α γ

ε2
Δ Β

Άσκηση 3η  
ε3 

Δίνονται οι παραστάσεις: 

( ) ( )3 83 4 2Α = 2 2 2 : 2− −⋅ ⋅  και ( ) ( ) ( )
1

520081
Β = 1 : 2 3 6

7

−

− −
⎡ ⎤⎛ ⎞ −⎡ ⎤⋅ − ⋅⎢ ⎥⎜ ⎟ ⎣ ⎦⎝ ⎠⎣ ⎦

            

α.   Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης Α . 

β.   Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης Β . 

γ.   Να εξετάσετε αν ο Α και ο Β είναι αντίστροφοι αριθμοί . 

 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 4

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο 

α.    Πότε δύο κλάσματα λέγονται ισοδύναμα; Παράδειγμα. 

β.    Πώς συγκρίνουμε δύο κλάσματα. Παραδείγματα.  

γ.    Να συμπληρωθούν οι ισότητες:  α γ
+ =...

β β
, α γ

=...
β β
⋅ , α β

=...
β α
⋅ , α γ

: =...
β δ

 

Θέμα 2ο  

α.    Πότε δύο γωνίες ονομάζονται συμπληρωματικές και πότε παραπληρωματικές; 

β.    Τι  είδους γωνία είναι η παραπληρωματική μιας:              

i.     οξείς γωνίας 

ii.    ορθής γωνίας 

iii.   ευθείας γωνίας 

γ.    Τι ονομάζουμε απόσταση σημείου Α από ευθεία ε; (Να γίνει σχήμα). 

                                                           ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογιστεί   η τιμή της παράστασης: 

( ) ( )
0 23 5 4 1 5 1: 2 2 1 2

2 3 3 3 6 2
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞− − + − + − − − ⋅ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

Άσκηση 2η  

Στο διπλανό σχήμα  είναι ε 1//ε2 . 

Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ 

αιτιολογώντας την απάντησή σας.                  

αε1 β

γ
93°

125° 
ε2

Άσκηση 3η 
δ1

δ2

Πλήρωσε κάποιος το 
1
3

 και το 
1
4
του χρέους  

του κι έτσι έμεινε υπόλοιπο 3000€. Πόσο ήταν 

 το αρχικό χρέος; 

                 
 
       
 
 
 
 

 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 5

ΘΕΩΡΙΑ 
ΘΕΜΑ 1ο  

α. Δίνονται οι φυσικοί αριθμοί Δ και δ. Με βάση αυτούς να ορίσετε την Ευκλείδεια Διαίρεση.     

β. Πότε λέμε ότι έχουμε Τέλεια Διαίρεση. 

γ. Πότε ένας φυσικός αριθμός είναι πρώτος;  

 

ΘΕΜΑ 2ο 

α. Ποια είδη τριγώνων γνωρίζετε με κριτήριο τις γωνίες τους; Να κάνετε ένα σχήμα για κάθε 

μία περίπτωση. 

β. Ποια είδη τριγώνων γνωρίζετε με κριτήριο τις πλευρές τους;  

γ. Τι λέγεται διάμεσος τριγώνου; 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
ΑΣΚΗΣΗ 1ο 

α. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης  ( ) ( ) ( )4 3 2 3Κ 2 2 9 3 2 2= − + − + ⋅ − − .  

β. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης   
12 3

Λ
5 2

−

= + ⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

−150. 

γ. Ποια η σχέση των αριθμών Κ, Λ; Δικαιολογήστε την απάντηση που θα δώσετε. 

ΑΣΚΗΣΗ 2ο 

Τα αγόρια ενός σχολείου είναι 270 και αποτελούν τα 
3
7

  των μαθητών.  

α. Πόσοι είναι όλοι οι μαθητές του σχολείου; 

β. Πόσα είναι τα κορίτσια;  

γ. Αν τα 
2
9

 των κοριτσιών μαθαίνουν Γερμανικά, πόσα (κορίτσια) είναι αυτά; 

ΑΣΚΗΣΗ 3ο  A 

Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλληλες 45° 
α. Να βρεθούν οι γωνίες x, y. 

Δ ω y Βε1 

β. Να βρεθεί η γωνία ω. 60°

γ. Να βρεθούν οι γωνίες φ, θ. φ 
   Σε κάθε περίπτωση να υπάρχει δικαιολόγηση. 

 
                                      
                                      
 

 

Γ
ε2

Ε 
 θ x



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 6

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο 
α.  Να δώσετε τους ορισμούς της Ευκλείδειας Διαίρεσης και της Τέλειας Διαίρεσης δύο   

      φυσικών  αριθμών. 

β. Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται: 

     i. με το 5     ii. με το 3 

Θέμα 2ο 

α.   Ποιες γωνίες ονομάζονται: 

       i. Παραπληρωματικές   ii. Συμπληρωματικές   iii. Κατακορυφήν 

β.   Να δώσετε ένα παράδειγμα (με σχήμα) σε κάθε μία περίπτωση. 

 

                                                               ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η 
Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

3 5⋅ 2  +  ( )2

3 1
+2 3 6 2 2+ 6 8

4 23 6 7 :
5 5

⋅ − − ⋅ − ⋅
⎛ ⎞⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎜⎝ ⎠

2 3  

Άσκηση 2η 

Μια πλατεία έχει σχήμα ορθογωνίου παραλληλογράμ-

μου με μήκος 60 m και πλάτος 40m. Μέσα στην πλατεία 

βρίσκεται ένας κήπος με λουλούδια  που έχει σχήμα τε-

τραγώνου με πλευρά 20m. Το υπόλοιπο μέρος της πλα-

τείας (γραμμοσκιασμένο) θα στρωθεί  με πλάκες που 

έχουν σχήμα τετραγώνου με  πλευρά 50cm. 

κήπος 40m20m 

20m 

α. Nα υπολογίσετε το εμβαδόν ολόκληρης της πλατείας  60m 

    και το εμβαδόν του κήπου. 

β. Πόσες πλάκες θα χρειαστούν για να στρωθεί το 

   υπόλοιπο μέρος της πλατείας (γραμμοσκιασμένο); 
60° Άσκηση 3η 

x y ε1
130°

Να υπολογίσετε τις γωνίες x, ψ, ω, φ, z  του 

διπλανού σχήματος αν γνωρίζετε ότι οι ευ-

θείες ε1 και ε2  είναι παράλληλες. 

 

 

 
 

ε2

ω
φ 

 
z 

δ2 δ1 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 7

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.    Πότε δύο κλάσματα 

α
β
και 

γ
δ
λέγονται ισοδύναμα ; 

β.    Πότε δύο κλάσματα λέγονται ομώνυμα και πότε ετερώνυμα ;  

γ.    Από δύο ομώνυμα κλάσματα , ποιο είναι το μεγαλύτερο ; 

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής ; 

β.   Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές ;  

γ.   Να σχεδιάσετε δύο εφεξής και παραπληρωματικές γωνίες  

                                                                  ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
 Άσκηση 1η  

Δίνονται οι παραστάσεις :  

( ) ( ) ( )22 2 2Α= 3 2 + 2 3 : 5 + 18:6 17 4 3 −⋅ ⋅ − ⋅  και 
1 1 1

B = 1+ :
3 2 3

⎛ ⎞ ⎛ ⎞−⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝

⎟
⎠

 

Να υπολογίσετε, εφαρμόζοντας την προτεραιότητα των πράξεων, τις παραστάσεις : 

i.  Α,    ii.  Β,    iii.        2 Α 3 Β⋅ − ⋅

Άσκηση 2η 

Δίνονται οι αριθμοί : ( ) ( )x = 6 3 + 5 4 + +1 8 + 2− − − − και ( ) ( ) ( ) ( )y = +7 +3 + 4 3− −− −  

Να υπολογίσετε τους αριθμούς : 

i.   x,     ii.  y,    iii.   x y−

Άσκηση 3η  

Στο διπλανό σχήμα δίνονται οι γωνίες α = 90° 

και β = 47°  και οι ευθείες ε1 και ε2 . Να υπολο-

γίσετε σε μοίρες , χωρίς να χρησιμοποιήσετε 

μοιρογνωμόνιο, τις γωνίες : 

ε3

ε2

ω αφ
ε1

βθ

i.   θ,      ii.   φ,    iii.   ω  

Να αιτιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 
 
 

 

 

 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 8

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
 α.    Να συμπληρωθούν οι ισότητες: 

         .,  ,  ,  α0 = ...,   μ να α =...⋅ μ να : α =.... ( )νμα =.... να =....−

         και να διατυπωθούν οι αντίστοιχοι κανόνες για τις ιδιότητες δυνάμεων με εκθέτη φυσι-

κό αριθμό . 

β.    Πότε μια δύναμη με εκθέτη φυσικό αριθμό δίνει αποτέλεσμα θετικό και πότε αρνητικό; 

Θέμα 2ο  

α.    Ποιο τετράπλευρο λέγεται παραλληλόγραμμο και ποιες ιδιότητες έχει ;  

        Να γίνει σχήμα. 

β.    Ποιο παραλληλόγραμμο λέγεται ρόμβος και ποιες επιπλέον ιδιότητες έχει ; 

        Να γίνει σχήμα. 

                                                     ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1 και ε2 είναι 

παράλληλες και επιπλέον ισχύει ότι  ω  = 123° 

και  = 110°. Να υπολογιστούν οι γωνίες α, β, 

γ, δ και να δικαιολογηθούν οι υπολογισμοί .  

φ

α

γβω
ε1 

φε δ
ε2 

δ1 δ2 Άσκηση 2η   

Δίνονται οι παραστάσεις: 

                         
5 7 3

Α = 4 : +
2 4 2

−⎛ ⎞ ⎛
⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝

⎞
⎟
⎠

 και  ( ) ( )
2

3 22 2
Β = 3 2 + 1

3
− ⋅ − ⋅ −⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

008  

Να υπολογιστούν οι αριθμητικές τιμές των παραστάσεων Α, Β και 1Α + 3 Β− ⋅  

Άσκηση 3η  

Ένας υπάλληλος ξοδεύει για τη διατροφή του το 
1
3

 του μισθού του και για ενοίκιο τα 
2
9

 του 

μισθού του . Του περισσεύουν 800 €. 

α.    Ποιο μέρος του μισθού του τού περισσεύει ; 

β.    Ποιος είναι ο μισθός του ; 

 
 
 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 9

ΘΕΩΡΙΑ 
ΘΕΜΑ 1ο   

α.   Να αντιγράψετε στη κόλλα σας και να συμπληρώσετε τις ισότητες: 

           α β + α γ =⋅ ⋅ ( )α β γ =⋅ −  

      Πώς λέγεται η ιδιότητα που προκύπτει μετά τη συμπλήρωση των παραπάνω ισοτήτων; 

β.   Ποιοι αριθμοί λέγονται πρώτοι και ποιοι λέγονται σύνθετοι; 

γ.   Τι λέγεται νιοστή δύναμη ενός φυσικού αριθμού α με εκθέτη 1>ν ; Πώς συμβολίζεται  

      και με τι ισούται αυτή; 

ΘΕΜΑ 2ο    

α.   Τι ονομάζεται διχοτόμος μιας γωνίας; 

β.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται παραπληρωματικές; 

γ.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται συμπληρωματικές; 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
ΑΣΚΗΣΗ 1η   

 Να υπολογιστούν οι τιμές των παραστάσεων: 

    και ( )2 4Α = 3 5 3 8 6 2 2 5 2 4 : 8( )⋅ − ⋅ + − ⋅ − ⋅ + 3

   ( )2Β = 20,4:3, 4 10 0,38 4,5 7, 2 5, 6+ ⋅ − ⋅ −  

Στη συνέχεια να υπολογίσετε το άθροισμα Α+Β. 

ΑΣΚΗΣΗ 2η   

Ένας υπάλληλος διαθέτει τα 
1
3

 του μισθού του για ενοίκιο, τα 
2

15
 του μισθού του για ένδυση 

και τα 
2
5

 του μισθού του για διατροφή.  

α.    Ποιο μέρος του μισθού του διαθέτει συνολικά για ενοίκιο, ένδυση και διατροφή ο υπάλ-

ληλος; 

β.    Αν τα χρήματα που διαθέτει για ενοίκιο, ένδυση και διατροφή είναι συνολικά 1300 €,  

       ποιος είναι ο μισθός του; 

ΑΣΚΗΣΗ 3η   
φ Στο διπλανό σχήμα, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

ισοσκελές (ΑΒ = ΑΓ) και ε1 // ε2. Δίνονται οι 

γωνίες α = 65° και β = 75°. Να βρεθούν οι 

γωνίες ω, φ και θ. Να δικαιολογήσετε την 

απάντησή σας.  

Aε1
α

βω θε2

B Γ

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 10

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.  Να ορίσετε την  τέλεια διαίρεση. 

β.  Να γράψετε την ισότητα της ευκλείδειας διαίρεσης και να  ονομάσετε τις μεταβλητές που  

     περιέχει. 

γ.  Η ισότητα 183 = 12·14 + 15 αποτελεί ευκλείδεια διαίρεση; Γιατί; 

 

 Θέμα 2ο  

 α.  Τι ονομάζεται μεσοκάθετος ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ; 

 β.   Ποια ιδιότητα έχουν τα σημεία της μεσοκαθέτου ευθυγράμμου τμήματος ; 

 γ.   Να σχεδιάσετε την μεσοκάθετο ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ με κανόνα και  διαβήτη. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Άσκηση 1η  

Αν  είναι: 

Α = 32 − 10·( 3·5 − 24)·0,5  και   
1 1 3 1 5

Β 3. 2 2 :
2 6 4 2 16

= − + −⎛ ⎞ ⎛
⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝

⎞
⎟
⎠

        

να  βρείτε τον λόγο Α προς Β.                                   

 

Άσκηση 2η  

Σ’ ένα Γυμνάσιο, για την ανάδειξη προέδρου του σχολείου, ψήφισαν 250 μαθητές. Ο υποψή-

φιος Α πήρε το 46% των ψήφων, ο υποψήφιος Β πήρε 100 ψήφους ενώ τα υπόλοιπα ψηφο-

δέλτια τα πήρε ο υποψήφιος Γ. 

α.   Πόσες ψήφους πήρε ο υποψήφιος Α; 

β.  Τι ποσοστό πήρε ο υποψήφιος Β και τι ποσοστό ο Γ; 

 η

Δ Άσκηση 3η  ε 37°

Στο διπλανό  σχήμα  οι ευθείες ε, ζ είναι  παράλληλες.  
γ

Να υπολογίσετε  τις γωνίες  α, β, γ. 

 

β 120° α
ζ

 
 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 11

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.     Τι ονομάζουμε πολλαπλάσια ενός φυσικού αριθμού α και τι είναι το Ε. Κ. Π. δύο ή πε-

ρισσότερων φυσικών αριθμών. 

β.     Να γράψετε τις ιδιότητες του πολλαπλασιασμού στους φυσικούς αριθμούς ( ονομασία – 

τύποι ). 

γ.     Αν α και β είναι σύνθετοι αριθμοί είναι δυνατόν να ισχύει Μ.Κ.Δ.. (α , β) = 1 ή όχι ;Να 

δικαιολογήσετε την απάντησή σας . 

      Θέμα 2ο  

α.     Να γράψετε τα δευτερεύοντα στοιχεία ενός τριγώνου και να δώσετε τον αντίστοιχο ορι-

σμό και σχήμα για καθένα από αυτά . 

β.     Ποιες είναι οι σχετικές θέσεις ευθείας και κύκλου και ποια συνθήκη πρέπει να ισχύει σε 

κάθε περίπτωση ; ( Να γίνουν τα σχήματα ) . 

                                                         ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογίσετε τις τιμές των αριθμητικών παραστάσεων: 

2 1 3 3 1 3
A = :1 +

5 3 5 2 2 2
⎛ ⎞− −⎜ ⎟
⎝ ⎠

⋅  και ( ) ( )3 2 2B = 11,7:3 + 0,1 2 :10 + 0,2 + 4 0,01⋅ ⋅  

και στη συνέχεια να βρείτε τον αντίστροφο του λόγου 
A
B

. 

Άσκηση 2η  

Ένα τετράγωνο δάπεδο είναι στρωμένο με 25 τετράγωνες πλάκες πλευράς 20 dm η καθεμιά . 

Ένα άλλο δάπεδο είναι ορθογώνιο και έχει το ίδιο εμβαδόν με το τετράγωνο δάπεδο. Αν γνω-

ρίζετε ότι το πλάτος του ορθογωνίου δαπέδου είναι 8m να βρείτε την περίμετρο του ορθογω-

νίου δαπέδου . 

Άσκηση 3η  Ζ 

Στο διπλανό  σχήμα δίνεται ότι το τρίγω 

νο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο και η γωνία ΓΔΖ 

είναι 40°. Να υπολογίσετε τις γωνίες του 

τριγώνου ΑΕΖ . 

Ε

A

40°
Γ Δ B
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 9 ; 

β.   Πότε ένας φυσικός αριθμός λέγεται πρώτος αριθμός ;  

γ.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 2 και το 5 ταυτόχρονα ; 

Θέμα 2ο  

α.   Τι ονομάζεται διάμεσος τριγώνου ; 

β.   Τι λέγεται μεσοκάθετος ευθύγραμμου τμήματος ; 

γ.   Τι ονομάζεται ύψος τριγώνου ; 

                                                             ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  
Αφού αντιγράψετε το διπλανό σχήμα, στο οποίο 

είναι ΑΒ = ΑΓ και  = 50° να υπολογίσετε :  A A

α.   Τις γωνίες Β και Γ του τριγώνου ΑΒΓ  

β.   Τις γωνίες ω και φ του σχήματος .   

      (Δικαιολογείστε και δώστε απάντηση )   

Άσκηση 2η  φ 
Γ ω B

Αφού βρείτε πρώτα τις τιμές των παραστάσεων, 

 και ( ) ( )3 2κ = 2 5 3 64 : 13 5−− ⋅ −
( )2

1
λ = 

2−
 

να λύσετε την εξίσωση . λ x = κ⋅

Άσκηση 3η  

Ένα κατάστημα πουλάει έναν υπολογιστή με μειωμένη τιμή κατά 
3

10
 της αρχικής . Ο Γιώρ-

γος πήγε με τον πατέρα του και αγόρασαν τον υπολογιστή και ένα κινητό τηλέφωνο και πλή-

ρωσαν συνολικά 1070 € . Εάν το κινητό έκανε 230 € , ποια ήταν η αρχική αξία του υπολογι-

στή ; 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Ποιοι φυσικοί αριθμοί ονομάζονται πρώτοι και ποιοι σύνθετοι; 

β.   Ένας φυσικός αριθμός έχει τελευταίο ψηφίο το 0. Με ποιους φυσικούς αριθμούς  

       διαιρείται;  

Θέμα 2ο  

α.   Ποιες γωνίες λέγονται παραπληρωματικές και ποιες συμπληρωματικές; 

β.   Ποιες γωνίες λέγονται κατακορυφήν και τι  είναι ίσες ή άνισες; 

      Να γίνουν τα αντίστοιχα σχήματα.  

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Δύο εργάτες δούλεψαν σε μια οικοδομή και πήραν μαζί 270 €. Ο πρώτος δούλεψε 4 ημέρες 

και ο δεύτερος 5 ημέρες. Πόσα χρήματα αντιστοιχούν στον καθένα; 

Άσκηση 2η  

Να βρεθεί η τιμή της παράστασης: 

( )( )( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )0Α 5 2 3 9 7 5 6 3= − − + − − + − + − − − + −  

Άσκηση 3η  

Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ η είναι διπλάσια από τη Α Βκαι η  τριπλάσια από τη Γ Β . Να υπολο-

γιστούν οι γωνίες του τριγώνου. Τι είδους τρίγωνο προκύπτει σε σχέση με τις γωνίες. 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 2, το 5, το 3, το 9 και το 10  

(κριτήρια διαιρετότητας) 

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές;  

β.   Πότε δύο γωνίες λέγονται συμπληρωματικές;  

γ.   Πότε δύο γωνίες λέγονται κατακορυφήν  

      (κάνετε σχήμα με δύο κατακορυφήν γωνίες και ονομάστε τις).  

 

                                                          ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να γίνουν οι πράξεις: ( ) ( )2 20,12 100 : 6 + 3,1 0,61⋅ −            

Άσκηση 2η  

Ένας κηπουρός την πρώτη ημέρα έσκαψε τα 
2
5
ενός κήπου , ενώ τη δεύτερη ημέρα έσκαψε 

το 
1
3
του κήπου . 

α.   Τι μέρος του κήπου είναι σκαμμένο στο τέλος της δεύτερης ημέρας; 

β.   Τι μέρος του κήπου έχει μείνει άσκαφτο;  

  ε3 ε4

Άσκηση 3η  ε1 β  

Οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλληλες .   
ρ

Αν είναι = 40° και β  = 50°, να α φω
ε2      α  

υπολογίσετε  τις γωνίες ω , φ , ρ. 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα1ο  

Να γράψετε τις ιδιότητες του πολλαπλασιασμού φυσικών αριθμών (όνομα, τύπος) 

Θέμα 2ο  

Να γράψετε τα είδη των γωνιών, τους αντίστοιχους ορισμούς και να κάνετε τα σχήματα 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογιστούν οι παρακάτω παραστάσεις: 

α.   2 1 5
3 4 6
+ − =  

β.   5 8
:

3 7
=  

γ.   1 2 1 5 5 8
:

2 3 4 6 3 7
⋅ + − +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

=  

Άσκηση 2η  

α.   Να συμπληρωθεί ο παρακάτω πίνακας αναλογίας: 

x 0 0,5 2   

y   4 6 2 

β.   Να υπολογιστεί ο συντελεστής αναλογίας α και να γραφεί ο τύπος της σχέσης αναλογίας 

γ.   Να γίνει η γραφική παράσταση της σχέσης αναλογίας των ποσών x και y σε ορθοκανονι-

κό σύστημα συντεταγμένων 
ε2

Άσκηση 3η ε3

α.   Να υπολογιστούν οι γωνίες  
α

      α, β, γ και δ του διπλανού  β
ε1 γδ

      σχήματος. 35° 

Άσκηση 3η 

β.   Οι ευθείες ε1 και ε2 του  
δ2δ1

      διπλανού σχήματος είναι  
   δ

      παράλληλες και οι δ1, δ2  ε1 50° β

      τέμνουσες.  

      Να υπολογιστούν οι γα
ε2 60°

      γωνίες α, β, γ και δ 

 
Σημείωση: 

Για συγκεκριμένους λόγους οι καθηγητές του σχολείου διαφοροποιήθηκαν στην 3η άσκηση 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Tι λέγεται Ευκλείδεια διαίρεση; 

β.   Οι ισότητες 160 = 48⋅3 + 16 και 355 = 22·15 + 25 προκύπτουν από Ευκλείδεια διαί-

ρεση; 

γ.  Nα γράψετε την ισότητα που προκύπτει από την Ευκλείδεια διαίρεση 3583 : 17. 

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής; (σχήμα − ονομασία) 

β.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται παραπληρωματικές; 

γ.   Πότε ένα τρίγωνο λέγεται: Ορθογώνιο, Αμβλυγώνιο, Οξυγώνιο; 

                                                   

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Δίνονται οι παραστάσεις: Α = 
9

12
:

1
4
−

5
2

⋅ 4
10

 και Β = ( 4⋅32 – 8) :7− 6⋅0,5              

α.   Να βρεθεί η αριθμητική τιμή των παραστάσεων Α και Β. 

β.   Να βρεθεί το πηλίκο Α:Β 

 

Άσκηση 2η  

Ένας μανάβης αγόρασε 240 κιλά πορτοκάλια προς 0,50€ το κιλό. Από αυτά κατά τη 

μεταφορά στο μαγαζί του χαλάσανε 20 κιλά και τα πέταξε. Πόσο πρέπει να πουλήσει 

το κιλό τα υπόλοιπα για να κερδίσει 56€ ; 

 

 Άσκηση 3η  A

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 ε2. // 53°

Να υπολογίσετε τις γωνίες του  

τριγώνου ΑΒΓ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

B
ε2

ε1
 Δ  Ε

130°

Γ
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.  Τι ονομάζουμε εξίσωση με έναν άγνωστο; 

β.  Πότε μια εξίσωση λέγεται αόριστη και πότε αδύνατη; 

γ.  Να αντιστοιχίσετε κάθε εξίσωση της στήλης Α με τη λύση της στη στήλη Β. 

  
Στήλη Α Στήλη Β 

i. x + α = β 

ii. x − α = β 

iii. x·α = β 

Α.  x = β·α 

B.  x = β − α 

Γ.  x = β:α  

Δ.  x = β + α  

 

 

 

 

 

Θέμα 2ο  

α.  Τι ονομάζεται κύκλος; 

β.  Τι είναι η χορδή και τι η διάμετρος ενός κύκλου;(Να κάνετε το σχήμα) 

γ.  Δίνεται ενός κύκλος (Ο, ρ) και ένα σημείο Α που απέχει από το κέντρο Ο απόσταση 2ρ.     

     Ανήκει το σημείο Α στον κυκλικό δίσκο (Ο, ρ); 

Ασκήσεις 
Άσκηση 1η   

Αν είναι: 

α = (−1)·(+2) + (−2)·(−3),         β = 
3 6

:
2 4

− +⎛ ⎞ ⎛
⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝

⎞
⎟
⎠

,        γ =  (3 + 2 − 4)·(6 −7 + 3), 

να βρείτε την τιμή της παράστασης: α·β + β·γ +γ·α 

Άσκηση 2η   

Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1, ε2 είναι 

παράλληλες. Αν είναι = 68° και β = 72°, 

να βρεθούν οι γωνίες γ, ψ, δ και ω του σχή-

ματος.  

α
αε2

γ
ψ

δ βε2
ω

Άσκηση 3η   

Ένας κτηνοτρόφος πώλησε 100 αρνιά προς 68 € το καθένα. Το 
1
2
των χρημάτων που εισέ-

πραξε το κατάθεσε σε μια τράπεζα και με το 40% των υπολοίπων χρημάτων εξόφλησε τα 

δάνεια που χρωστούσε. Πόσα χρήματα του περίσεψαν; 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Τι ονομάζουμε κύκλο με κέντρο Ο και ακτίνα ρ;  

β.   Τι ονομάζουμε χορδή, διάμετρο, τόξο κύκλου; Δείξετε τα παραπάνω με σχήμα . 

γ.   Ποιες είναι οι σχετικές θέσεις μιας ευθείας και ενός κύκλου στο επίπεδο; 

      Σε κάθε περίπτωση να αναφέρετε τη σχέση ακτίνας – απόστασης ευθείας από το κέντρο  

      του κύκλου και να κάνετε σχήμα . 

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο ρητοί αριθμοί λέγονται ομόσημοι και πότε ετερόσημοι ;  

      Δώστε από δύο παραδείγματα .  

β.   Πότε δύο ρητοί αριθμοί λέγονται αντίθετοι ; Δώστε δύο παραδείγματα . 

γ.   Τι εκφράζει η απόλυτη τιμή ενός ρητού αριθμού στον άξονα των ρητών αριθμών ; 

δ.   Από δύο αρνητικούς αριθμούς ποιος είναι μεγαλύτερος ;  

     Από δύο θετικούς αριθμούς  ποιος είναι μεγαλύτερος ;  

                                              ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η     

α.   Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης : ( )5 2 2 2 2008Α = 2 3 + 4 21 3 + 6 +1⋅ − ⋅  

β.   Διαιρείται η τιμή του Α που βρήκατε δια 5, δια 3, δια 2 και γιατί; 

γ.   Να βρείτε τα 
3
5
του Α. 

Άσκηση 2η  

α.   Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 2 5 9 3
Α = + + +1 +10

3 6 12 4
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

1 

β.   Η τιμή του Α που βρήκατε είναι τα 3
4
του χρέους ενός γεωργού στην τράπεζα.   

      Πόσο ήταν ολόκληρο το χρέος του γεωργού;  
Άσκηση 3η  

Στο παρακάτω σχήμα είναι ε1//ε2 και το ΑΒΓ είναι 

ισοσκελές  με ΑΒ = ΑΓ. Αν  η  γωνία Β = 50°, να 

A
ω

ε1

υπολογίσετε: 
ε2α.   τις γωνίες Γ και Α του τριγώνου ΑΒΓ, Γ B

  δ2 δ1β.   τη γωνία ω. 

      Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας στα παραπάνω ερωτήματα. 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Ποια κλάσματα ονομάζονται ισοδύναμα ή ίσα;  

β.   Όταν έχουμε ένα κλάσμα πως μπορούμε να βρούμε κλάσματα ισοδύναμα με αυτό; 

γ.   Να γράψετε δύο κλάσματα ισοδύναμα με το κλάσμα 
56
70

 που το ένα να έχει μικρότερους 

     όρους και το άλλο μεγαλύτερους όρους από τους όρους του κλάσματος 
56
70

 

Θέμα 2ο  
Α.  Πότε δύο γωνίες ονομάζονται: 

α.   Εφεξής 

β.   Παραπληρωματικές 

γ.   Κατακορυφήν  

Β.  Σχεδιάστε δύο εφεξής και παραπληρωματικές γωνίες. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Άσκηση 1η  

Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:  

35 + 7(32 − 0,3·3) −5·23 + 4(1300·0,01 −1,2:0,1)18 

Άσκηση 2η 

Να λύσετε τις εξισώσεις: 

α.   3x −
7
2

= 
3

1
4

 

β.   
32
80

:x =
16
5

 

γ.   
4
3

·x = 
3
4

 

Άσκηση 3η  

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1//ε2 και οι γωνίες 

= 53° και  = 155°. Να υπολογίσετε τις 

γωνίες θ, ω, ρ, μ του σχήματος. Ποιο είναι 

το είδος του τριγώνου ΑΚΛ ως προς τις γω-

νίες του. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις 

σας. 

φ x
φΒ

 

 

 

A

ε2 

ε1 
θ
Γ

δ1 δ2 

K Λ
ω
μ

xρ
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Πότε δύο αριθμοί λέγονται ομόσημοι – ετερόσημοι ;  

Β.   Πότε δύο αριθμοί λέγονται αντίθετοι – αντίστροφοι ; 

Γ.   Συμπληρώστε τις προτάσεις: 

α.   Απόλυτη τιμή ενός αρνητικού αριθμού είναι……………………. 

β.   Από δύο αρνητικούς αριθμούς μικρότερος είναι ……………….. 

γ.   Για να υπολογίσουμε ένα γινόμενο πολλών παραγόντων……… 

Θέμα 2ο  

Α.   Είδη τριγώνων ως προς τις πλευρές (Να κάνετε σχήματα ) 

Β.   Τι ονομάζεται διάμεσος – ύψος – διχοτόμος ενός τριγώνου  

       (Να σχεδιάστε μια διάμεσο, ένα ύψος και μια διχοτόμο σκαληνού τριγώνου ΑΒΓ που  

        ξεκινούν από το Α). 

                                                   ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Σε ένα γυμνάσιο φοιτούν 360 μαθητές . Το 
1
3

 από αυτούς φοιτά στη Β΄ τάξη  και το 55 % 

των υπόλοιπων στην Α΄ τάξη . Να υπολογίσετε τον αριθμό των μαθητών κάθε τάξης και μετά 

το ποσοστό των μαθητών της Γ΄ τάξης επί του συνόλου των μαθητών.  

Άσκηση 2η  

α.   Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:   

       και      ( ) ( )1 2 5 3Α = 25 6 2 1 18 : 1 + 2 + 2− ⋅ − − 2

10 5 6
+

3 2 4Β = 
2 1
9 18

−

−
 

β.   Κατόπιν να βρείτε το ΕΚΠ και τον ΜΚΔ των φυσικών αριθμών Α και Β που  θα   

       υπολογίσετε από τις παραστάσεις.  

γ.   Είναι οι Α και Β πρώτοι μεταξύ τους ; 

Άσκηση 3η   
   ε4 

Στο διπλανό  σχήμα δίνονται: ε1 // ε2 , α = 132°,  

β = 28° και η ΚΛ διχοτόμος της γωνίας ΖΚΜ . 

α.   Να υπολογίσετε ( χωρίς μοιρογνωμόνιο ) τις  

 α  = 132°  ε1
ν
Ζ

Λ
γ

ρ ε2 δ
      γωνίες δ, ρ, γ και ν.   β = 28° Κ Μ 

 ε3 
β.   Τι είδους τρίγωνο είναι το ΖΚΛ ως προς τις  

      πλευρές και τις γωνίες.  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο     
α.    Ποιο τετράπλευρο λέγεται παραλληλόγραμμο; 

β.    Ποιες είναι οι ιδιότητες του παραλληλογράμμου; 

Θέμα 2ο  

α.    Πότε δύο κλάσματα 
α
β
και 

γ
δ
λέγονται ισοδύναμα ;  

β.    Ποιους κανόνες εφαρμόζουμε για να κατασκευάσουμε ισοδύναμα κλάσματα ; 

                                                        ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να κάνετε τις πράξεις : 
2 1 1 3 1 1

2 + : 3
3 2 2 4 2 3

⋅⎡ ⎤⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛− ⋅ ⋅ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜
⎞
⎟⎢ ⎥⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦

 

Άσκηση 2η  

 Να κάνετε τις πράξεις :  1 2  ( ) ( ) ( ) ( )2 33 4 5 + 2 3 1− ⋅ − − − − −⎡ ⎤ ⎡ ⎤⋅ ⋅⎣ ⎦ ⎣ ⎦

Άσκηση 3η  
A Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1 και ε2 είναι 

παράλληλες και τέμνονται από τις ε3 και ε4. 

Να βρείτε (χωρίς μέτρηση ) τις γωνίες  χ, ψ  

και ω. 

v 

Γ B
ε1 x y

110° Δ
ε2 35° Z 

Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας .     ε3 ε4 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Πότε δύο κλάσματα λέγονται:  

α.   ισοδύναμα 

β.   ετερώνυμα 

γ.   πότε ένα κλάσμα λέγεται ανάγωγο 

Θέμα 2ο    

Πότε δύο γωνίες λέγονται: 

α.   Εφεξής (σχήμα) 

β.   Παραπληρωματικές 

γ.   Συμπληρωματικές 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να γίνουν οι πράξεις: 

α.    3 (11 8) (5 8 5) 13− − − + − − +

β.   1 1 1 1 9
1 6

2 2 3 3 4
+ + ⋅ − ⋅⎛ ⎞ ⎛
⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝

⎞
⎟
⎠

 

Άσκηση 2η  A

Στο διπλανό σχήμα είναι:  Α= 3x,

Β = x και ΑΓy =140° . Να υπολογι-

στούν οι γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 

3x

140° x
yB Γ

Άσκηση 3η  
A

Στο διπλανό σχήμα είναι ΑΒ // Γx, 

Α= 80° , Β = 70° . Να υπολογι-

στούν οι γωνίες α, β, γ. 

x
80°

β70° γα
yB Γ
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο 

α.   Τι λέγεται μεσοκάθετος ενός ευθυγράμμου τμήματος; 

β.   Ποια ιδιότητα έχουν τα σημεία της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμήματος ; 

γ.   Να σχεδιάσετε τη μεσοκάθετο ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ 

 

Θέμα 2ο 

α.   Ποιος φυσικός αριθμός λέγεται πρώτος και ποιος σύνθετος; 

β.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 4, πότε με το 3 και πότε με το 5; 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1//ε2 και , = 120°.  κ  = 70° λ
κ=70° ε1

Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ, δ  δ

(χωρίς μοιρογνωμόνιο).  
γ λ = 120° αΔικαιολογήστε την απάντησή σας. ε2

β 
Άσκηση 2η  

δ2 Να υπολογίσετε την τιμή των παραστάσεων: 
δ1

Α = ( ) 26 2 5 2 2 3 2 20 : 2− ⋅ − ⋅ + ⋅ −  

Β = 
3 6 3 1 1 1

:
2 5 5 5 3 2
⋅ − + −⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

Άσκηση 3η  

Ένας πατέρας έδωσε στο πρώτο παιδί το 
1
3
των χρημάτων του, στο δεύτερο παιδί έδωσε το 

1
4
των χρημάτων του και στο τρίτο παιδί έδωσε 50.000 €. Πόσα χρήματα πήρε το πρώτο και 

πόσα το δεύτερο παιδί; 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Πότε δύο ρητοί αριθμοί λέγονται ομόσημοι και πότε ετερόσημοι; 

β.   Τι εκφράζει η απόλυτη τιμή ενός ρητού αριθμού α και πώς συμβολίζεται; 

γ.   Πότε δύο ρητοί αριθμοί ονομάζονται αντίθετοι;  

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές; 

β.   Πότε δύο γωνίες λέγονται συμπληρωματικές; 

γ.   Πότε δύο γωνίες λέγονται κατακορυφήν και ποια είναι η  σχέση μεταξύ τους ; 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Δίνονται οι παραστάσεις: 

( ) ( ) ( )32 2Α = 3 2 8 : 4 + 3 4 + 19 +17 : 5 + 7⋅ − ⋅  

( )231 1 1 4 1
Β = : : 1 2 : 7

3 2 6 3 3
+ + − − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞

⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

5  

Να υπολογίσετε, εφαρμόζοντας την προτεραιότητα των πράξεων, τις παραστάσεις:  

α.   Α 

β.   Β 

γ.    Α 6Β−

Άσκηση 2η  

Δίνονται οι αριθμοί: 

( ) ( )Α = 3  6− − + +⏐  ⏐και ( ) ( )Β =  8 + 25− − −⏐   ⏐  

Να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 

α.   Α + Β 

β.    Α Β−
ε3 ε4 Άσκηση 3η  

Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλ-

ληλες με τέμνουσες τις ε3 και ε4, που τέμνονται στο 

σημείο Α της ευθείας ε1. Να υπολογίσετε σε μοίρες 

τις γωνίες α, β, γ, δ, ε και ζ. Να αιτιολογήσετε τις α-

παντήσεις σας. 

A
ε1 δ ε ζ 

α 109° γ β
ε2 B  57° Γ 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Τι ονομάζουμε μεσοκάθετο ενός ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ και ποια σημαντική ιδιότητα  

       έχουν τα σημεία της μεσοκαθέτου ;   

β.    Να σχεδιάσετε τη μεσοκάθετο ενός ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ με τη χρήση του κανόνα  

       και του διαβήτη . 

γ.    Μπορεί ένα ευθύγραμμο τμήμα ΓΔ = 5,2 cm να χωριστεί με ακρίβεια σε τέσσερα ίσα  

        μέρη, χωρίς τη βοήθεια του υποδεκάμετρου; Αιτιολογήστε την απάντησή σας .  

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο ποσά λέγονται ανάλογα ; 

β.   Πώς διαπιστώνουμε ότι δύο ποσά χ, ψ είναι ανάλογα ; Αναφέρατε τρεις περιπτώσεις .   

γ.   Πού βρίσκονται στο επίπεδο όλα τα σημεία που αντιστοιχούν στα ζεύγη τιμών (x , y)             

      δύο ανάλογων ποσών (κάνετε και σχήμα με τη βοήθεια ενός συστήματος ορθογωνίων  

      ημιαξόνων).  

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Σε μια πόλη υπάρχουν τρία Γυμνάσια , από τα οποία το 1ο και το 2ο έχουν αντίστοιχα τα 
2
5

 

και το 
1
3

 του συνόλου των μαθητών της πόλης . Αν το 1ο Γυμνάσιο έχει 210 μαθητές , να υ-

πολογίσετε πόσους μαθητές έχει καθένα από τα άλλα δύο .  

 Άσκηση 2η  

 Να σχεδιάσετε ένα κύκλο (Ο, 2cm).Αν δύο διάμετροι 

του κύκλου σχηματίζουν γωνία 35° , να υπολογίσετε : 

ω
 φ 35°

O

ε

α.   Τα μέτρα των επίκεντρων γωνιών ω, φ  και ε .  

β.   Το μέτρο κάθε τόξου που χωρίζεται ο κύκλος από τις διαμέτρους του.  

 Άσκηση 3η  

Δίδονται οι αριθμοί :  

Α = ⏐ ⏐ ⏐ ⏐ ⏐5− + +2 − 7− ⏐ ⏐ ⏐,   + +9
3 1 1 1 1

Β = : + 3
8 4 8 2 4
− ⋅⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

 και  ( ) (2 2 2 3 5Γ = 5 2 5 + 3 : 2 +1− ⋅ )  

α.   Να τους γράψετε σε απλούστερη μορφή και να τους τοποθετήσετε από το μικρότερο στο 

μεγαλύτερο.  

β.   Να λύσετε την εξίσωση Αx = Β 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Α. α.   Ποια ποσά λέγονται ανάλογα και ποιος είναι ο τύπος που τα συνδέει; 

β.   Τα παρακάτω ποσά x και y είναι ανάλογα. Να συμπληρώσετε τον πίνακα τιμών 

 x 1 2 3 4 
y 1,4     

 
 y y y
 (1,5,   2,5) 2,5
 2,1 (1,5,   2,1)

1,4 (1,5,   1,4) 

 
 O 1,5 x x x O 1,5 O 1,5

γ.   Ποια από τις παραπάνω γραφικές παραστάσεις αντιστοιχεί στα ποσά x και y του              

      ερωτήματος β και γιατί; 

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής, πότε παραπληρωματικές και πότε κατακορυφήν; 

      (Να σχεδιάσετε τα αντίστοιχα σχήματα) 

β.   Αν δύο γωνίες είναι παραπληρωματικές μπορούν να είναι και οι δύο οξείες; Μπορούν να    

      είναι και οι δύο ορθές ή και οι δύο αμβλείες; 

      (Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας) 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  
Αν A = ( )33 5 + 2 : 4 13 9 7,5⋅ − − ⋅ και  

Β = 
3 2 1 2

: 4
5 10 2 3
− − − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎛

⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜
⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝

⎞
⎟
⎠

 

να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης Κ = 2 Α + 30 Β + 34⋅ ⋅  
Άσκηση 2η  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Να σχεδιάσετε τη διάμεσο ΒΝ (το σημείο Ν ανήκει στην πλευρά ΑΓ). 

Να κατασκευάσετε με χάρακα και διαβήτη τη μεσοκάθετο του ευθύγραμμου τμήματος ΝΓ 

που τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Ρ. Τι είδους τρίγωνο είναι το ΝΡΓ; (να δικαιολογήσετε 

την απάντησή σας)  

Άσκηση 3η  
x Στο διπλανό σχήμα δίνεται Γx // ΑΒ  A

α.   Να υπολογίσετε τη γωνία ΑΓx και τις    

       γωνίες Α, Β, του τριγώνου ΑΒΓ 65° 50°
y Γ Bβ.   Τι παρατηρείτε για το τρίγωνο ΑΒΓ και τι     

     για την ημιευθεία Γx ως προς τη γωνία ΑΓy;  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1o   
α.   Τι λέγεται μεσοκάθετος ευθύγραμμου τμήματος; 

β.   Ποια είναι η χαρακτηριστική ιδιότητα των σημείων της μεσοκαθέτου ευθυγράμμου  τμή-

ματος; 

γ.   Να χαράξετε τη μεσοκάθετο ενός ευθύγραμμου τμήματος με κανόνα και διαβήτη. 

Θέμα 2o  

α.   Πότε δύο κλάσματα λέγονται ισοδύναμα; 

β.   Να βρείτε δύο κλάσματα ισοδύναμα με τα κλάσματα:  

       i.  
1
3

,      ii.  
5
4

,      iii. 
κ
λ

 

      γ.  Να συμπληρωθούν οι παρακάτω ισότητες αν α, β, λ μη μηδενικοί φυσικοί    αριθμοί: 

     i.   
α
α

=……,      ii.   
α
1

=…..,   iii.   
0
α

=……,   iv.   
α λ
β λ

⋅

⋅
=….. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η 

Αν x = 24 – ( 62 + 82 ) :10  

και  

y = (4 + 6 )2 : (24– 2⋅3 ). 
Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:  

 Α = 2x –5y. 

 

Άσκηση 2η  

Να βρεθεί η τιμή της παράστασης : 

Β = 
3 5 1 7 1 1

+ : +
4 6 2 6 2 3

− ⋅
⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎟ ⎟⎜ ⎜⎟ ⎟⎜ ⎜⎟ ⎟⎜ ⎜⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

 

Άσκηση 3η  

Να υπολογιστούν (σε μοίρες ) οι γωνίες  

α, β, γ, δ και ε του διπλανού σχήματος. 
ε γ  ε1 β δ

110° (Εξηγήστε τις απαντήσεις σας). α   50°ε2

 δ2 δ1
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται ακριβώς με το 2, το 3, το 5 και το 9 (Να γράψετε    

      τους σχετικούς κανόνες). 

β.   Να μεταφέρετε τον πίνακα στη κόλλα σας και να βάλετε ένα x στις περιπτώσεις που ο  

      αριθμός διαιρείται ακριβώς με το 2 ή το 3 ή το 5 ή το 9. 

 
 

Αριθμός 2 3 5 9 

4128     

6345     

4320     

 

 

 
Θέμα 2ο  
α.   Τι λέγεται κύκλος και τι κυκλικός δίσκος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ και πως συμβολίζεται; 

β.   Τι λέγεται ακτίνα, χορδή, διάμετρος και τόξο ενός κύκλου. Να κάνετε ένα σχήμα που να   

      φαίνεται καθένα από αυτά. 

Α Σ Κ Η Σ Ε Ι Σ 
Άσκηση 1η  

Α.   Να κάνετε τις πράξεις: 

α.   
3
22 +       

β.   
5
4

9
22 −      

γ.   
1 1 1
2 3 4
⋅ +     

δ.   
5
423 −  

Β.   Nα υπολογίσετε τη τιμή του κλάσματος: 
3

2 2 4
(2 ) : (2 )

3 9 5
1 1 1 4

( ) (2 )

+ −
                                     

2 3 4 5
⋅ + ⋅ −

Άσκηση 2η  

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2,  = 127° και 

 = 112°. Να μεταφέρετε το σχήμα στη κόλλα 

σας και να υπολογίσετε τις γωνίες x, y, ω, φ, 

και σ  δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας.                                             

κ

λ

          

σ

λ= 112° φ
ε1

y x ω
ε2 κ = 127°

δ1

Άσκηση 3η   δ2 

Η τιμή ενός προϊόντος αυξήθηκε κατά 15% και πουλιέται μετά την αύξηση 69€. Να βρείτε 

πόσο έκανε το προϊόν αυτό πριν από την αύξηση.  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο    

α.   Τι ονομάζεται κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ, και πως συμβολίζεται (να γίνει σχήμα). 

β.   Ποια γωνία ονομάζεται επίκεντρη και ποια σχέση συνδέει την επίκεντρη γωνία με το α-

ντίστοιχο τόξο(να γίνει σχήμα). 

γ.   Σε ποια περίπτωση μπορούμε να συγκρίνουμε δύο τόξα μεταξύ τους. 

Θέμα 2ο    

α.   Ποιοι αριθμοί λέγονται πρώτοι και ποιοι σύνθετοι. (Δώστε από ένα παράδειγμα).  

β.   Πότε δύο αριθμοί λέγονται πρώτοι μεταξύ τους. (Δώστε από ένα παράδειγμα).  

γ.   Πότε ένας αριθμός διαιρείται με το 5 και πότε με το 9. Ποιοι από τους παρακάτω αριθ-

μούς διαιρούνται με το 5 και το 9 συγχρόνως:   71035,   81720,   333711. 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  
 

Αν  α = 15  και  α + β = 25 

α.   Να βρείτε την τιμή του β. 

β.   Να βρείτε την τιμή των παραστάσεων:  

     ( )2 β
α β α

2
− − −⎛

⎜
⎝ ⎠

⎞
⎟   και ( ) ( ) ( )α + β 2α 3β 3α 2β⋅ − ⋅ −  

Άσκηση 2η  

Στο διπλανό σχήμα  οι ευθείες  

ε1 και ε2 είναι παράλληλες.  
α ε1

β

Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, 

γ, δ του σχήματος και να δικαι-

ολογήσετε τις απαντήσεις σας.  

γδ
ε2

  56°

  ε3

Άσκηση 3η  

Να υπολογίσετε τιε τιμές των παραστάσεων : 

( )2Α = 4 3 8 : 7 12 0, 5⋅ − + ⋅  

2 4 5 4
Β = :

3 9 2 10
− ⋅  

 και στη συνέχεια την τιμή της παράστασης  3 Α 2 Β⋅ − ⋅  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο   

Να διατυπώσετε τα κριτήρια διαιρετότητας για τους αριθμούς 2 , 3 , 5 , και 9. 

Θέμα 2ο   

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές; 

β.   Ποιες γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν;  

      (Σχεδιάστε τα αντίστοιχα σχήματα για κάθε περίπτωση ). 

 

                                                   ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
 

ε1 ε2

Άσκηση 1η  
 120° Δ

Να υπολογιστούν όλες οι γωνίες  
Γ

του διπλανού σχήματος , αν είναι 
EAγνωστό ότι ε1 //ε2 .  B

 

Άσκηση 2η  

Να υπολογιστεί  η τιμή της παράστασης :    Α = −
( ) ( ) ( )

( )

012 22 3 2 3 13 1 3

1 2

− − ⋅ − ⋅ − −

− + −
 

Άσκηση 3η  

Να βρεθεί ένας αριθμός όπου αν τον επταπλάσιό του το μειώσουμε κατά το διπλάσιό του 

βρίσκουμε τον αριθμό αυξημένο κατά 4 . 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Ποιο σχήμα ονομάζεται παραλληλόγραμμο 

β.   Αναφέρετε τα είδη παραλληλογράμμων ( ονομαστικά ) 

γ.   Να διατυπώσετε τις ιδιότητες του παραλληλογράμμου 

Θέμα 2ο  

Να συμπληρώσετε τις παρακάτω ιδιότητες δυνάμεων 

♦ μ να α =⋅   

♦ ( )να β =⋅  

♦ ( )νμα =                              

♦ να = −   

                                                               ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογιστεί η παράσταση : ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 322 1 3 : 3 + 2 1 + − ⋅ − − − − − − 3                 

Άσκηση 2η  

Τρία αδέλφια μοιράστηκαν 20000 € ως εξής: 

ο πρώτος πήρε τα 
2
5
του ποσού και τα υπόλοιπα μοιράστηκαν εξίσου ο δεύτερος και ο τρίτος. 

Να βρείτε: 

α.   Τι ποσό πήρε ο καθένας  

β.   Τι μέρος του ποσού πήρε ο δεύτερος 

Άσκηση 3η  ε3 

Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1 και 

ε2 είναι παράλληλες. Να βρείτε τις 

γωνίες α , β, γ και δ δικαιολογώντας 

την απάντησή σας . 

δ
 

ε1 

 γ
β

ε2  110°   60° α
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ΘΕΩΡΙΑ 
ΘΕΜΑ 1ο  
α.  Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 5; 
β.  Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 3; 
γ.  Να βρείτε ποιο ψηφίο πρέπει να είναι το α και να δικαιολογήσετε την απάντηση σας, ώστε 

ο αριθμός 3859α να διαιρείται: 
        i. με το 9 
       ii. με το 2 και το 5  
ΘΕΜΑ 2ο  
Α.   i.  Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές; 
      ii.  Πότε δύο γωνίες λέγονται συμπληρωματικές; 

iii.  Πότε δύο γωνίες λέγονται κατακορυφήν; 
Β.  Να αντιγράψετε στην κόλλα σας την γωνία χΟψ  του σχήματος, ξεχωριστά για κάθε  
      ερώτημα  i. ii. και iii. Και να συμπληρώσετε κάθε φορά το σχήμα ώστε να προκύπτει: 

i.  Η παραπληρωματική της χΟψ . 
x

      ii.   Η συμπληρωματική της χΟψ . 30°
yO

iii. Η κατακορυφήν της χΟψ . 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
ΑΣΚΗΣΗ 1η  
Δίνονται οι παραστάσεις Α και Β με: 

Α = ( )9 2 15 4 1
3 :

5 5 3 7 7
− + ⋅ − − − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛
⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝

⎞
⎟
⎠

 και Β = 5·13 − 42 + 32·
1
3

−⎛ ⎞
⎜ ⎟  
⎝ ⎠

α.  Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων Α και Β. 
β.  Να  βρείτε το άθροισμα Α + Β και με βάση αυτό το αποτέλεσμα να πείτε τι είναι μεταξύ  
     τους οι αριθμοί Α και Β.  

ΑΣΚΗΣΗ 2η  

Α. Να  λυθούν οι εξισώσεις: i.   
x +16

= 1
20

 και  ii.   x − 2 = 6   

Β. Να εξετάσετε αν η λύση της δεύτερης εξίσωσης είναι και λύση της εξίσωσης: 

 x 40
 = 

5 25
 

ΑΣΚΗΣΗ 3η  
ωΣτο διπλανό σχήμα οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλληλες.  ε1

α

Αν είναι ω = 40° και = 80° να βρείτε: φ
γ βα.  Τη γωνία β  ε2 φ

β.  Τη γωνία γ δ2 δ1

γ.  Τη γωνία α 
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                                            ΘΕΩΡΙΑ  
Θέμα 1ο  

α.   Να γραφούν τα κριτήρια διαιρετότητας για τους φυσικούς αριθμούς 2 , 5 , 3 , 9 , 4 , 25  

       και δώστε από ένα παράδειγμα τετραψήφιου αριθμού για κάθε περίπτωση . 

β.   Να γραφούν  δύο τριψήφιοι φυσικοί  αριθμοί πού να διαιρούνται με 3 , 4 ταυτόχρονα . 

Θέμα 2ο  

Να σχεδιάσετε δύο παράλληλες ευθείες  ε1 , ε2 που να  τέμνονται από μια άλλη ευθεία  ε  στα 

σημεία  Α και Β αντίστοιχα. Να ονομάσετε και τις οκτώ γωνίες που σχηματίζονται και να 

ξεχωρίσετε 

α.   Τις εντός εναλλάξ τι γνωρίζετε για αυτές. 

β.   Τις εντός εκτός και επί τα αυτά τι γνωρίζετε για  αυτές. 

γ.   Τις εντός και επί τα αυτά τι γνωρίζετε για αυτές. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογίσετε την τιμή των παραστάσεων 

20081 1 1
4 1 3 2 6 1 1

2 3 2
Α = ⋅ − − ⋅ − + ⋅ − + +

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

     

24 1 1 1 3 1 1
3

15 3 2 4 2 3 2
Β = ⋅ − − − ⋅ − +

⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

   

και μετά να απλοποιηθεί το κλάσμα 
A
B

  

Άσκηση 2η  

Το  4ο γυμνάσιο Αγ Δημητρίου προκήρυξε  έναν διαγωνισμό Μαθηματικών με  χρηματικό 

έπαθλο 150 ΕΥΡΩ που μοιράστηκε στους τρεις  πρώτους νικητές  ανάλογα με τις σωστές 

απαντήσεις. Ο  α΄ μαθητής  απάντησε σωστά σε 16 ερωτήσεις, ο β΄ σε 12 και ο γ΄ σε 17. Πό-

σα χρήματα πήρε ο καθένας αν το 10%  του επάθλου δόθηκε στο ταμείο του σχολείου . 
δ

 

Άσκηση 1η  φ

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2. ε1 3x + 35°

Να υπολογίσετε την γωνία φ  
2x

 ε2
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                                                        ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Πώς υπολογίζω το γινόμενο πολλών, μη μηδενικών, παραγόντων ; 

β.   Τι πρόσημο έχει το γινόμενο 11 μη μηδενικών  

       παραγόντων, όταν 5 από αυτούς είναι θετικοί; Γιατί;         

Θέμα 2ο  

α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής;  

β.   Στο διπλανό σχήμα να βρείτε και 

      να ονομάσετε δύο ζεύγη εφεξής γωνιών.       

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Δίνονται οι παραστάσεις:  

                   α = ( ) ( )4 2 2 22 3 2 2 5 3 7 10 :10 42− ⋅ + ⋅ − + + +  και  

                   β =   ( ) ( ) ( )3 43 2 8 2 2 2 : 2 2 13− ⋅ ⋅ + − + −  

α.   Να δείξετε ότι α =48 και β = 36. 

β.   Να αναλύσετε τους αριθμούς α και β σε γινόμενο πρώτων παραγόντων. 

γ.   Να βρείτε  το ΕΚΠ(α, β) και τον ΜΚΔ(α, β). 

 

Άσκηση 2η  

Αν    x = −5 − (−2 + 4) ,  y = − 3 + 5 −7 + 4   και    ω = ⎢− 2 − 7 ⎢− ⎢5 + 3 ⎢  

α.   Να βρείτε τις τιμές x, y και ω 

β.   Να βάλετε τα x, y, ω σε αύξουσα σειρά 

γ.   Να βρείτε την τιμή της παράστασης Κ= x− ( y + ω)  

 

Άσκηση 2η  

Αν είναι ε1 // ε2 , να βρείτε τις 

γωνίες α , β , γ  και δ του διπλα-

νού σχήματος.   

 
                                
 
 
 

 

 

B A

O 
Δ

Γ 

A 150°
ε1 γβ Γ

δα
ε2 45°B



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 35

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Πότε δύο ποσά λέγονται ανάλογα ; 

β.   Τι συμβαίνει με το λόγο των αντίστοιχων τιμών που παίρνουν δύο ανάλογα ποσά και τι  

      ονομάζουμε συντελεστή αναλογίας ; 

γ.   Με ποια σχέση συνδέονται δύο ανάλογα ποσά χ και ψ ; 

Θέμα 2ο      

α.   Να σχεδιάσεις τις σχετικές θέσεις μιας ευθείας ε και ενός κύκλου (Ο, ρ ). 

β.   Να συγκρίνεις την απόσταση του κέντρου Ο του κύκλου (Ο , ρ ) από την ευθεία ε με την  

      ακτίνα ρ, σε καθεμιά από τις παραπάνω περιπτώσεις .  

                                                              ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Αν 
15 14 1 5 1 3

α = +
4 12 7 4 2 2
⋅ ⋅ −⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

:  και ( )2 3β , να συγκρίνετε τα α και β 

και να βρείτε τη διαφορά τους . 

 = 8 4,2 : 0,6 +100 8 4− ⋅ −

Άσκηση 2η  

Ένας έμπορος αγόρασε από ένα παραγωγό 270 κιλά σταφύλια προς 0,8 € το κιλό και από άλ-

λο δεύτερο παραγωγό ποσότητα σταφυλιών ίση με τα 
2
3
της προηγούμενης ποσότητας προς 

0,9 € το κιλό . Να βρείτε :  

α.   Πόσο αγόρασε όλα τα σταφύλια ,  

β.   Πόσο πρέπει να πουλήσει τα παραπάνω σταφύλια A

      για να κερδίσει 40% επί της τιμής αγοράς ;  
30°

Άσκηση 3η  

Στο διπλανό σχήμα είναι:  

A = 30°,  = 80° και  E

ΔΕ // ΒΓ και ΓΕ //ΑΒ. Zω E Δ
y 80°Να βρείτε τις γωνίες φ, x, y και ω, 

δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας φ x

 ΓB
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
Γράψτε τα κριτήρια διαιρετότητας  
α.   με το 2 
β.   με το 9 
γ.   με το 4. 
Θέμα 2ο  
Για κάθε ένα από τα παρακάτω σχήματα αποφασίστε πόσους άξονες συμμετρίας έχει. 
 
 ΑΡΙΘΜΟΣ ΑΞΟΝΩΝ ΣΥΜΜΕΤΡΙΑΣ ΣΧΗΜΑΤΑ 

0 1 2 3 4 5 6 7 8 άπειροι 
Κύκλος           
Σκαληνό Τρίγωνο           
Ισοσκελές Τρίγωνο           
Ισόπλευρο Τρίγωνο           
Ορθογώνιο           
Ρόμβος           
Τετράγωνο           

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Ένα Λύκειο της Αθήνας έχει 360 μαθητές. Στο Λύκειο αυτό τα 
3
8

 των μαθητών αθλούνται, 

ενώ οι υπόλοιποι δεν αθλούνται. 
α.   Τι μέρος όλων των μαθητών είναι οι μαθητές που δεν αθλούνται; 
β.   Πόσοι ακριβώς είναι οι μαθητές που αθλούνται; 

α.   Λύστε μία κατάλληλη εξίσωση ώστε να μετατρέψετε το κλάσμα 
3
8

 σε ποσοστό επί τοις 

εκατό. (%) 
Άσκηση 2η  
Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες  ε1  και  ε2  είναι παράλληλες. 
Δύο πλάγιες ευθείες δ1, δ2 τέμνουν τις παράλληλες και σχη-

ματίζουν ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ = ΑΓ), με Β = 50°. 

Λ K
ω ε1

Υπολογίστε ( χωρίς μοιρογνωμόνιο): 

α.   Τη γωνία  του τριγώνου Γ̂
β.   Τη γωνία φ 
γ.   Τη γωνία ω.                                 Σε κάθε περίπτωση εξηγείστε το σκεπτικό σας! 
Άσκηση 2η  
α.   Βρείτε τις τιμές των παραστάσεων τους  Α και Β. 

     και 2 3Α = 4 2 24:2 + 63:7 + 2⋅ −
5 6 7

Β = + :
12 8 8
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

β.   Υπολογίστε τώρα το γινόμενο  Α·Β·
1
8

. 

Προσοχή: Σε όποια κλάσματα γίνονται απλοποιήσεις να τις κάνετε!  

A 
χ 
φ 

Γ  50° Bε2

 
δ1 δ2 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο   

α.    Τί λέγεται νιοστή δύναμη του  α .                    

β.    Να γράψετε την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού ως προς την πρόσθεση 

       και την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού ως προς   την αφαίρεση. 

γ.    Ποιοί αριθμοί λέγονται αντίθετοι (ορισμός και παράδειγμα) 

Θέμα 2ο   

α.    Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές (ορισμός και παράδειγμα).                     

β.    Πότε δύο γωνίες λέγονται κατακορυφήν (ορισμός και σχήμα). 

γ.    Δώσατε τον ορισμό της ευθείας γωνίας. 

                     ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η   

Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:  

       Α = 7·(–5)2 – 32.(4·33–52) – (25–53):(–1)5 

       Β = 
3 2

11 11
⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

: 
4
3

−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

− ( )3 2
11

⎛ ⎞− ⋅ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

Άσκηση 2η   

Στην περίοδο των εκπτώσεων ένας έμπορος πώλησε εμπορεύματα αξίας 30000 ευρώ με έκ-

πτωση 15 % της αρχικής αξίας. Τα χρήματα που εισέπραξε τα κατέθεσε στην τράπεζα με επι-

τόκιο 2,5 %. 

α.    Βρείτε πόσα χρήματα εισέπραξε από την πώληση . 

β.    Βρείτε πόσα χρήματα θα πάρει μετά από ένα έτος από την τράπεζα κεφάλαιο και τόκο 

μαζί . 

Άσκηση 3η   

Ορθογωνίου παραλληλογράμμου η περίμετρος είναι 72 cm.Εάν το μήκος είναι τριπλάσιο του 

πλάτους βρείτε τις πλευρές και το εμβαδόν του. 
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ΘΕΩΡΙΑ 
 
Θέμα 1ο  

Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με : 

α.  το 2 ,  

β.  το 3 , 

γ.  το 10 

Θέμα 2ο  

Τι ονομάζεται σε έναν κύκλο:  

α.   χορδή  

β.   διάμετρος  

γ.   τόξο 

                                                         ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

 

Να βρεθεί η τιμή της  παράστασης : 

( ) ( )25 2 + 8 0,5 9 3 :1,5⋅ ⋅ − −  

Άσκηση 2η  

Να γίνουν οι πράξεις : 

α.    
8 5

  
9 9

−   

β.   
5 3

 + 
6 8

 

Άσκηση 3η  

Να υπολογίσετε τις γωνίες α , β , και γ του 

διπλανού σχήματος (χωρίς μοιρογνωμόνιο). 

α

65°
βγ
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                                                        ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1o   

α.  Τι ονομάζουμε  μεσοκάθετο  ευθύγραμμου τμήματος; 

β.  Τι γνωρίζετε για κάθε σημείο της μεσοκαθέτου  ενός ευθύγραμμου τμήματος; 

γ.   Πότε ένα σημείο βρίσκεται πάνω στη μεσοκάθετο ενός ευθύγραμμου τμήματος; 

Θέμα 2o   

α.   Τι ονομάζεται απόλυτη τιμή ενός ρητού αριθμού α; 

      Συμπληρώστε τις ισότητες  ⎢126 ⎢= ........ ,  .⎢−16 ⎢ = .......... ,   .⎢0 ⎢ = .......... ,    

β.   Ποιοί αριθμοί ονομάζονται ομόσημοι, ποιοί ετερόσημοι και ποιοί αντίθετοι; 

      Δώστε τα αντίστοιχα παραδείγματα. 

γ.   Βάλτε το κατάλληλο σύμβολο  (< , >) στις παρακάτω σχέσεις και δικαιολογήστε την απά-

ντησή σας. 

       135 ...... 116,    −5 ...... −18    

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

 Να βρεθούν οι τιμές των παρακάτω παραστάσεων : 

α.    Α = 

4
2
3
1

,     Β = 
3
12 +  ,    Γ =  )311(8253 23 −⋅−+⋅

β.    ,      Γ : Α−Β ( )Α−Β  

Άσκηση 2η  

  Να λυθούν οι εξισώσεις : 

α.           γ. x 9 = 27− x + 7 + 8 = 23 4−      ε. 5 x 3− =  

β.           δ. 9 + x = 36
16 4

 = 
x 9

                    στ.  x:3 = 15

Άσκηση 2η  

  Στο εικονιζόμενο σχήμα είναι   =  

και Οz διχοτόμος της γωνίας  

α 50°

yΟω .  Να 

υπολογίσετε τις γωνίες : yΟω , , β γ   και 

. Δικαιολογήστε την απάντησή σας. δ

z y

β
γα

v x O δ
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.    Γράψτε πότε ένας φυσικός αριθμός  διαιρείται με το 2 δηλ. διατυπώσατε το κριτήριο  

       διαιρετότητας ενός φυσικού αριθμού με το 2. 

β.    Γράψτε πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 25 δηλ. διατυπώσατε το κριτήριο  

       διαιρετότητας ενός φυσικού αριθμού με το 25.  

γ.    Γράψτε πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 9 δηλ. διατυπώσατε το κριτήριο  

       διαιρετότητας ενός φυσικού αριθμού με το 9.  

Θέμα 2ο  

α.    Ποιες γωνίες λέγονται εφεξής; 

β.    Ποιες γωνίες λέγονται παραπληρωματικές; 

γ.    Σχεδιάστε 2 γωνίες που να είναι ταυτόχρονα εφεξής και παραπληρωματικές   

                                           ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Αν είναι  και  2 2Α= 2 +2 5 10 : 2 +1⋅ − 50 1 1 5 2 3
Β    = + 2

3 4 3 5 5
− − ⋅ − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞

⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων Α και Β. Στη συνέχεια να υπολογίσετε το γινόμε-

νο Α και να το συγκρίνετε με το Β⋅ −1. 

Άσκηση 2η  
x Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες x΄x και y΄y εί-

ναι παράλληλες και η ευθεία ΒΓ είναι διχο-

τόμος της γωνίας ΑΒy. Να υπολογίσετε τις 

γωνίες α, β και γ του σχήματος. Να αιτιολο-

γήσετε τις απαντήσεις σας.      

Γx΄ A
γ β102°

y y΄ α

B

Άσκηση 3η  
Από 100 kg καρότα βγαίνουν 70 kg χυμός . Πόσα κιλά καρότα χρειαζόμαστε για να γεμίσουμε με χυμό 

καρότου 14 μπουκάλια των 2 kg  το καθένα;    
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.    Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 2;  

       Από τους παρακάτω φυσικούς ποιοι διαιρούνται με το 2;  

       25634,  3655, 1130 

β.    Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 5; Από τους παρακάτω φυσικούς αριθμούς  

       ποιοι διαιρούνται με το 5;  
       6530,  42565,   3244 

γ.    Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 9; 

       Από τους παρακάτω φυσικούς αριθμούς ποιοι διαιρούνται με το 9;  

        61101, 8303, 6559  

Θέμα 1ο  

α.    Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής; 

β.    Πότε δύο γωνίες λέγονται συμπληρωματικές; 

γ.    Πότε δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές; 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογιστούν οι παραστάσεις: 

Α = 22·5 + 32 − 2(52 −22 ·5) 

Β = 4·
1 1
3 2

⎛ ⎞+⎜ ⎟
⎝ ⎠

− 
1 2

2
2 3

⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

Άσκηση 2η  

Μια γιαγιά θέλει να μοιράσει στα εγγόνια της 900€ ανάλογα με την ηλικία τους. Το πρώτο 

είναι 7 ετών, το δεύτερο 6 ετών και το τρίτο 5 ετών. Τι ποσό θα πάρει καθένα από τα εγγόνια. 

Άσκηση 3η  δ2δ1

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2. Να υπολο-

γιστούν οι γωνίες β ,  γ ,  δ ,  η ,  αν 

είναι  γνωστό ότι = 80° και  = 100°. α θ

η
ε1 γ

δ θα
ε2 β

Να δικαιολογήσετε την απάντηση σας 

σε κάθε περίπτωση 

 

 

 

 

 



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 42

ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Πότε δύο ποσά λέγονται αντιστρόφως ανάλογα; 

      Αν τα ποσά χ και ψ είναι αντιστρόφως ανάλογα τότε το …………. των αντίστοιχων τιμών 

τους είναι …………….. Να γραφεί η αντίστοιχη σχέση .  

β.   Πότε δύο ποσά λέγονται ανάλογα ;  

      Αν τα ποσά χ και ψ είναι ανάλογα τότε το …………….των αντίστοιχων τιμών τους είναι 

……………….. Να γραφεί η αντίστοιχη σχέση . 

Θέμα 2ο  

α.   Ποιο τετράπλευρο λέγεται ( πλάγιο) παραλληλόγραμμο και ποιες είναι οι ιδιότητές του ;                

      Να σχεδιάσετε ένα ( πλάγιο ) παραλληλόγραμμο και να φέρετε τα ύψη του.  

β.   Ποιο παραλληλόγραμμο λέγεται ορθογώνιο και ποιο ρόμβος ; Ποιες ιδιότητες έχουν      

      επιπλέον (εκτός των ιδιοτήτων του παραλληλογράμμου ); 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

α.   Να βρείτε την τιμή της παράστασης: ( ) ( )20083 2 5 2 2 2 3Κ = 2 :2 1 2 3 7 6 8 9 :3− ⋅ − − ⋅ −  

β.   Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων το Κ και το 150 και να βρείτε το  

      ΜΚΔ ( Κ, 150 ) και ΕΚΠ ( Κ, 150 ). 

Άσκηση 2η  ε4  159° 42°
ε1  Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2 και οι γωνίες A

α = 42°, β = 159°. Να υπολογισθούν οι γωνίες 

του τριγώνου ΑΒΓ. Τι είδους τρίγωνο είναι το 

ΑΒΓ; Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας .  

ε2 B Γ 
ε3 

 Άσκηση 3η  

Α.   Αν , α = 2− β = 3−  και να υπολογιστεί η τιμή των παραστάσεων : γ = 1−

         και          Α = 3α 2β + 5γ− ( )[ ] ( )[ ]Β = 2 3 3 + 3 1− − − − −  

Β1.   Να συγκρίνετε τα Α , Β .  

Β2.   Να συγκρίνετε τα κλάσματα 
Α Β

,  
Β Α

| | | |

| | | |
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα  1ο  
α.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται παραπληρωματικές ;  

β.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν ; 

γ.   Με βάση τα παρακάτω σχήματα , να συμπληρώσετε τα κενά των τριών προτάσεων με την  

     κατάλληλη από τις εξής λέξεις : παραπληρωματικές, συμπληρωματικές, κατακορυφήν 

      i.   Οι γωνίες α ,  β  είναι  ……..  

     ii.   Οι γωνίες xOy΄ και x΄Oy  είναι ...... 

     iii.  Οι γωνίες φ, ω είναι ........           

yx΄ O

φ ω β xy΄ O α

iii.   i. ii.

Θέμα  2ο  
α.   Ποιο είναι το πρόσημο μιας δύναμης : 
      i.    με βάση θετικό αριθμό  
      ii.   με βάση αρνητικό αριθμό  

Στήλη Α Στήλη Α β.   Να αντιστοιχίσετε κάθε παράσταση 
της στήλης Α με την ίση της, στη 
στήλη Β, σύμφωνα  με τις ιδιότητες 
των δυνάμεων ρητών αριθμών με εκ-
θέτη φυσικό: 

1. αμ · αν Α.  αν−μ 
Β.  αμν 2. αμ : αν Γ.  αμ:ν 

3. (αμ)ν Δ.  αμ+ν 
Ε.  αμ−ν 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Άσκηση 1η  
Αν δίνεται ότι:  

x  = 7·(9-5) + (12 + 15):9−3·7,  y  = 32:(72  −5·23)   και  z = (62 +23):11 + 52 −33    

να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης :    Α = 3x −  y6 + z4 

Άσκηση 2η  
Σε ένα πλοίο ταξιδεύουν 800 άτομα. Από αυτά το 47% είναι Έλληνες, οι 320 είναι Ιταλοί και 

οι υπόλοιποι είναι Γάλλοι.  

α.   Πόσοι είναι οι Έλληνες ;  

β.   Πόσοι είναι οι Γάλλοι; 

γ.   Ποιο είναι το ποσοστό (%) των Γάλλων, στο σύνολο των επιβατών; 

Άσκηση 3η  
Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2. Να υπολογίσετε  

τις γωνίες ω, χ, φ αν είναι   =108° και β =39° α

φ
ε1 xω y

βγδ
ε2 ζ α

Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
δ2 

δ1  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα  1ο   
α.   Πότε ένας αριθμός διαιρείται με το 2;                  ( Να δώσετε παράδειγμα ) 

β.   Πότε ένας αριθμός διαιρείται με το 3;                  ( Να δώσετε παράδειγμα ) 

γ.   Πότε ένας αριθμός διαιρείται με το 2 και το 5;     ( Να δώσετε παράδειγμα ) 

 

    ΘΕΜΑ 2Ο   

α.   Τι λέγεται παραλληλόγραμμο;                                 ( Να κάνετε σχήμα ) 

β.   Να γράψετε τις ιδιότητες του παραλληλογράμμου 

γ.   Πότε ένα παραλληλόγραμμο λέγεται ρόμβος;          (Να κάνετε σχήμα ) 

 

                                                             ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  
          α) Να αντιγράψετε στην κόλλα σας τον παρακάτω πίνακα και να τον συμπληρώσετε: 

ΠΙΝΑΚΑΣ 

α β γ δ α + β αβ α : β α2 γ - δ  γ : δ αγ + βδ  

0,3 1,5 
5
6

 
3
4

 
       

 
Γ

Άσκηση 2η  
  84°

Να υπολογίσετε τις γωνίες x , y  

και ω του διπλανού σχήματος αν    53° 
B A xε1είναι ε1 // ε2. ω

 yε2 
Άσκηση 3η  

Δύο αδέλφια προγραμματίζουν τα έξοδά τους για τις καλοκαιρινές διακοπές. Ο Γιώργος κα-

ταναλώνει 73,5 € σε μια εβδομάδα. Πόσα  € θα καταναλώσει σε 10 μέρες ; Η Μαρία, αν κα-

ταναλώνει 8,4 € την ημέρα, θα περάσει μια εβδομάδα με το ποσό που έχει. Αν μειώσει κατά 

3,5 € την ημερήσια κατανάλωση , πόσες μέρες θα περάσει με το ίδιο ποσό ; 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο       

α.    Πότε ένας φυσικός αριθμός ονομάζεται πρώτος και πότε σύνθετος;   

β.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με: το 2, το 3, το 5, το 9 και το 10; 

Θέμα 2ο  

Πότε δύο γωνίες ονομάζονται:  

α.   Παραπληρωματικές; 

β.   Συμπληρωματικές; 

γ.   Κατακορυφήν; 

      Να γίνει και σχήμα σε κάθε περίπτωση. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Υπολογίστε τα : 

α = 3 + (−7 + 2),  β = (−3) − (+7), γ = (−12):( −3). 

Με τις τιμές που βρήκατε να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης, α2−3βγ−124 

Άσκηση 2η  

Σε ένα σχολείο φοιτούν, στην Α΄ τάξη τα  
5

12
  των μαθητών του σχολείου και στη Β΄ τάξη το  

1
3

 των μαθητών του σχολείου. Αν οι μαθητές της Γ΄ τάξης είναι 60 να υπολογίσετε :  

α.   Τι μέρος των μαθητών του σχολείου φοιτούν στη Γ΄ τάξη;  

β.   Πόσοι είναι όλοι οι μαθητές του σχολείου;  

γ.   Πόσοι μαθητές φοιτούν στην Α΄ και πόσοι στη Β΄  τάξη; 

Άσκηση 3η  x

Αν  στο διπλανό σχήμα ημιευθεία 

Οx είναι κάθετη στην ευθεία ε1  και 

η γωνία γ = 148° να υπολογιστούν 

οι γωνίες α, β, δ. 

α
 Ο β

ε1
γ = 148°δ

ε2
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Δ δ 

υ π 
Α.   Στην Ευκλείδεια διαίρεση: 

 

α.   Γράψτε πώς λέγονται οι όροι Δ, δ, π, υ 

β.   Γράψτε την ισότητα που προκύπτει για τους όρους Δ, δ, π, υ και τη σχέση που έχει το   

       υπόλοιπο με το διαιρέτη 

γ.    Να βρεθούν τα πηλίκα: α:α,  α:1,  0:α,  α ≠0 

Β.   Να διατυπωθούν τα κριτήρια διαιρετότητας με το: 10, 2 και 3 

Θέμα 2ο  

α.   Τι ονομάζεται διχοτόμος γωνίας; 

β.   Ποιες γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν και με ποια σχέση συνδέονται; 

γ.   Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής; Να σχεδιαστούν δύο εφεξής και συμπληρωματικές  

      γωνίες. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Σε ένα σχολείο με 400 μαθητές τα 
3
5
των μαθητών είναι αγόρια. Να βρείτε πόσα είναι τα α-

γόρια και πόσα τα κορίτσια στο σχολείο αυτό. 

Άσκηση 2η  

Να βρεθεί η τιμή της παράστασης:  

Α = 2 55 1 11 3 3
2 1

6 2 4 4 5
⋅ + − + +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

:  

Άσκηση 3η  
α = 60° ζε1

Αν είναι ε1//ε2, ε3//ε4 και ,  α = 60° 
Να υπολογιστούν  οι γωνίες  

β, γ, δ, ε, ζ.  β γ ε
ε2 δ

Να δικαιολογήσετε την  απάντησή σας.  
ε4ε3 
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ΘΕΩΡΙΑ 
ΘΘέέμμαα  11οο    

αα..        ΝΝαα  σσυυμμππλληηρρωωθθοούύνν  οοιι  ιισσόόττηηττεεςς::  

              ii..          αα ··((ββ  ++  γγ))  ==  ..............  

              iiii..        00::αα  ==  …………                    ((αα  ≠≠00))  

              iiiiii..      1122000088    ==…………        

              iivv..        αα11  ==…………..  

ββ..        ΠΠοοιιοοιι  ααρριιθθμμοοίί  λλέέγγοοννττααιι  ππρρώώττοοιι..  κκααιι  πποοιιοοιι  σσύύννθθεεττοοιι..  

γγ..        Πότε ένας αριθμός διαιρείται με το 2 πότε με το 3  και πότε με το 4 (κανόνας και ένα  

       παράδειγμα για κάθε περίπτωση)  

ΘΘέέμμαα  22οο    

αα..        ΤΤιι  οοννοομμάάζζεεττααιι  δδιιάάμμεεσσοοςς  ττρριιγγώώννοουυ((οορριισσμμόόςς,,  σσχχήήμμαα))    

ββ..        ΤΤιι  γγννωωρρίίζζεεττεε  γγιιαα  ττηη  δδιιάάμμεεσσοο  πποουυ  ααννττιισσττοοιιχχεείί  σσττηη  ββάάσσηη  ιισσοοσσκκεελλοούύςς  ττρριιγγώώννοουυ..  

γγ..        ΠΠοοιιεεςς  ιιδδιιόόττηηττεεςς  έέχχοουυνν  οοιι  δδιιααγγώώννιιοοιι  ττοουυ  ρρόόμμββοουυ..  

ΑΑ ΣΣ ΚΚΗΗ ΣΣ ΕΕ ΙΙ ΣΣ   
Άσκηση 1η    

ΔΔίίννοοννττααιι  οοιι  ππααρραασσττάάσσεειιςς::  ΑΑ==  
2 1 5

:
3 2 4
−⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

      κκααιι    ΒΒ  ==  2

1 6 3
4 5 5
2 1

: 5
5 5

⋅ +

−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

  

αα..        Να υπολογιστούν και να απλοποιηθούν οι τιμές των παραστάσεων 

β.    ΝΝαα  ααπποοδδεείίξξεεττεε  όόττιι  οοιι  ααρριιθθμμοοίί  ΑΑ  κκααιι  ΒΒ  εείίννααιι  ααννττίίσσττρροοφφοοιι  

Άσκηση 2η    

Στο διπλανό πίνακα τα ποσά είναι ανάλογα  

αα..      Υπολογίστε το συντελεστή αναλογίας 

ββ..    Γράψτε τη σχέση που συνδέει τα ποσά αυτά. 

γγ..        Να συμπληρωθεί ο πίνακας                        

Άσκηση 2η    

Στο διπλανό σχήμα είναι ε1//ε2 . Αν είναι 

α  =  80° και β = 120°, να υπολογιστούν οι  

γωνίες   γ,  δ,  ε,  ζ,  η,  θ. Δικαιολογήστε τις 

απαντήσεις σας.  

 

 

 

x 6 18  3,2 

y 9  54  

α 

β 

γ 

δ ε

ζ

η

θ 

ε1

ε2

δ2 
δ1
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.    Να σχεδιάσετε τη μεσοκάθετο ενός ευθυγράμμου τμήματος ΒΓ = 4cm και να πάρετε ένα 

σημείο Α της μεσοκαθέτου. Να χαράξετε τα ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ και ΑΓ. Ποια 

από τις παρακάτω σχέσεις αληθεύει:     

        ΑΒ < ΑΓ;    ΑΒ > ΑΓ;   ΑΒ = ΑΓ;   

β.     Να διατυπώσετε τη χαρακτηριστική ιδιότητα της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμή-

ματος.                                    

Θέμα 2ο  

Ποια ποσά λέγονται ανάλογα και ποια αντιστρόφως ανάλογα; Δώστε ένα παράδειγμα αντι-

στρόφως αναλόγων ποσών.   

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης  

Α=  5 2 2 4 6 2 222 (8 : 2 4 : 2 ) (7 6 8 3 9 : 3    )⋅ − − ⋅ −− ⋅ 3

Άσκηση 2η  δ1

Στο παραπάνω σχήμα είναι  ε 1 // ε . και 

η γωνία φ = 65°. Να υπολογιστούν οι 

γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ και να βρεθεί 

το είδος του τριγώνου ΑΒΓ 

2
φ = 65°A

ε1 φ

ε2 B Γ

Άσκηση 2η  

Να βρείτε ένα αριθμό που το τριπλάσιο του αυξημένο κατά 7 είναι 25.  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα  1o 

α.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται παραπληρωματικές; ( διατύπωση , σχήμα , ονομασία ) 

β.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται συμπληρωματικές;   ( διατύπωση , σχήμα , ονομασία ) 

γ.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν;           (διατύπωση , σχήμα ,ονομασία ) 

Θέμα  2o 

α.   Πότε δύο κλάσματα ονομάζονται ομώνυμα ;         

β.   Πότε δύο κλάσματα ονομάζονται ισοδύναμα ; 

γ.   Πως συγκρίνουμε δύο κλάσματα , όταν έχουν τον ίδιο αριθμητή ; 

                                                      ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογίσετε την αριθμητική παράσταση: 

( ) ( ) ( )22 2Α = 7 + 3 18 2 5 3 2 6 :4 + 12 2⋅ − ⋅ − −− ⋅  

Άσκηση 2η  

Μοιράσαμε το ποσό των 17.950 € σε τρία άτομα Α , Β ,  Γ .  

Ο Α πήρε 3.700 € περισσότερα από το Β .  

Ο Γ πήρε 1.500 € λιγότερα από το Β .  

Πόσα χρήματα πήρε ο καθένας ;  

Άσκηση 3η  
60° AΣτο παρακάτω σχήμα δίνονται δύο παράλ-

ληλες ευθείες (ε1) και (ε2), που τέμνονται 

από δύο άλλες ευθείες (δ1) και (δ2).  

ε1
α

γB Γβ
ε2

 60°

Να  υπολογιστούν οι γωνίες α , β , γ και να 

εξετάσετε το είδος του τριγώνου ΑΒΓ. 
δ2δ1
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Να γράψετε την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού ως προς την πρόσθεση. 

β.   Σύμφωνα με τα κριτήρια διαιρετότητας, πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 5 και  

      πότε με το 9 ; 

γ.   Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια, ώστε ο αριθμός 6 2  ,να διαιρείται με το 2 και 9  

     συγχρόνως. 

Θέμα 2ο  
α.  Τι λέγεται μεσοκάθετος ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ ; 

β.   Ποια είναι η χαρακτηριστική ιδιότητα των σημείων της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου  

      τμήματος;  

γ.   Να χαράξετε ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ. Με τη χρήση μόνο κανόνα και διαβήτη να  

      σχεδιάσετε  κύκλο που να έχει διάμετρο το τμήμα ΑΒ. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Άσκηση 1η  
Αν α = (18-10)2 − (5 + 2)2 , β = 30−  4(12-7) και γ = 20 − 4·5 + 7 , να υπολογίσετε την τιμή 

της παράστασης Α = α 2 − β · γ  +  γ2 .  

Άσκηση 2η  
Σχεδιάστε ένα τρίγωνο ΑΒΓ με ΒΓ = 6cm, γωνία Β = 100° και γωνία Γ = 40°.   

α.   Να υπολογίσετε την γωνία Α του τριγώνου. 

β.   Τι είδους τρίγωνο είναι ως προς τις γωνίες του και τι ως προς τις πλευρές του ; 

γ.  Να σχεδιάσετε το ύψος του ΑΔ και τη διάμεσο του ΑΜ. 

Άσκηση 3η  
φΣτο διπλανό σχήμα είναι :  ε1 δ

ε , / /ε2  , ω  = 110° ,  = 155°. θ α

γω βΝα υπολογίσετε τις γωνίες α , β , γ , δ , φ θ 
ε2

 
ε3
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Πότε ένας αριθμός διαιρείται:  

α.   Με το 2  

β.   Με το 3   

γ.   Με το 5 . 

Θέμα 2ο  

Πότε δύο γωνίες λέγονται: 

α.   Κατακορυφήν,  

β.   Εφεξής,  

γ.   Εφεξής παραπληρωματικές . 

     Να γίνουν τα αντίστοιχα σχήματα. 

                                                              ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η   
Να βρεθεί η τιμή της αριθμητικής παράστασης: 

( ) ( )3 2 4Α = 48: 3 4 6 2 : 7 3 2⋅ − ⋅− −   

 

Άσκηση 2η   
Να βρεθεί η περίμετρος του διπλανού σχήματος 

12m A B 

5860mm

αν είναι γνωστό ότι:  
Δ

132dm ΑΒ = 12m , ΒΓ = 132dm, ΓΔ = 952cm   
952cm

και  ΔΑ = 5860mm.  
Γ

 
δ 

Άσκηση 3η   
xAΝα υπολογιστούν οι οκτώ γωνίες του διπλανού 

σχήματος αν είναι γνωστό ότι οι ευθείες ε1 και  

ε1

B
ε2ε2  είναι παράλληλες. 2x − 30
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Γράψτε τον κανόνα (τύπο) της ευκλείδειας διαίρεσης και την ονομασία κάθε συμβόλου  

      που χρησιμοποιήσατε. 

β.   Να συμπληρώσετε τα κενά: 

      i.    Οι αριθμοί που έχουν και άλλους διαιρέτες εκτός από τον εαυτό τους και την μονάδα     

             λέγονται  .............................. 

ii. Οι αριθμοί που έχουν διαιρέτες μόνο τον εαυτό τους και την μονάδα λέγονται      

       .............................. 

      iii.   Δύο αριθμοί που έχουν Μέγιστο Κοινό Διαιρέτη την μονάδα λέγονται                     

              .............................. 
 
Θέμα 2ο  
α.   Πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής; 

β.   Πότε δύο γωνίες λέγονται συμπληρωματικές και πότε παραπληρωματικές; 

γ.   Πότε δύο γωνίες λέγονται κατά κορυφή ; 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Από μία τάξη απουσίασε μια μέρα το 
2
9

 των μαθητών. Αν οι παρόντες μαθητές είναι 21, 

α.   Ποιο μέρος της τάξης ήταν οι παρόντες μαθητές; 

β.   Πόσοι ήταν οι απόντες μαθητές; 

α.   Πόσοι ήταν όλοι οι μαθητές; 

Άσκηση 2η  

Ένας αγρότης μάζεψε 2250 κιλά ελιές.  

α.   Αν τα 50 κιλά ελιές βγάζουν 8 κιλά λάδι να βρείτε πόσα κιλά λάδι έβγαλε ο αγρότης. 

β.   Αν το ελαιοτριβείο που έβγαλε ο αγρότης το λάδι κρατάει το 7,5% του λαδιού ως αμοιβή  

         πόσα κιλά λάδι πήρε ο αγρότης στο σπίτι του; 

Άσκηση 3η  θ

Στο  διπλανό σχήμα, είναι  ε1 // ε2 ,  = 65° και 

= 125° να βρείτε πόσες μοίρες είναι οι γωνί-

ες α, β, γ, δ, ζ, η, θ. Να δικαιολογηθούν  οι α-

παντήσεις σας. 

ω̂

φ̂
ζ ηε1

ω

 
 

 

 

β 
φ α δε2

γ

ε3

ε4 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.     Πότε δύο κλάσματα λέγονται ισοδύναμα ;  
β.     Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά 

         
α

= α
...

,       
...

= 0
α

,         
...

=1
α

    (α φυσικός ≠ 0 )                          

γ.     Να συγκρίνετε τα κλάσματα 

        i.     
κ λ

...
ν ν

    

       ii.     
ν ν

...
κ λ

    

       iii.    
κ ν

...
λ ν

   όταν   κ < λ  ( κ , λ ,ν φυσικοί ≠ 0 ) 

Θέμα 2ο  

α.     Τι λέγεται μεσοκάθετος ευθυγράμμου τμήματος ; 

β.     Ποια χαρακτηριστική ιδιότητα έχουν τα σημεία της ; 

γ.     Να χαράξετε ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ. Με τη χρήση του κανόνα και του διαβήτη να  

το χωρίσετε σε δύο ίσα μέρη . 

                                              ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η   

Δίνονται οι παραστάσεις:  

2 3 3 1Α =  8 2 7 + 3 : 9 + 1− ⋅ 5   και   
1 5 1 1

Β = 4 + 3 : 1
3 2 3 3
⋅ ⎛ ⎞ ⎛− −⎜ ⎟ ⎜

⎝ ⎠ ⎝
− ⎞

⎟
⎠

                                                        

α.     Να βρείτε την αριθμητική  τιμή του Α  

β.     Να βρείτε την αριθμητική τιμή του Β   

γ.     Να βρείτε την τιμή της παράστασης Α 4 Β− ⋅ . 

Άσκηση 2η ε1
  40°

θΣτο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2 // ε 3 .  
φ ωε2Να υπολογίσετε τις γωνίες φ, δ, ω του 

σχήματος . 60°ε3

Άσκηση 3η     

Αν 500 kg ελιές δίνουν 140 kg λάδι, να βρείτε :  

α.     Πόσο τοις εκατό του βάρους τους είναι το  λάδι 

β.     Από πόσα κιλά ελιές θα πάρουμε 1750 kg λάδι ;  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

Να γράψετε πότε δύο γωνίες λέγονται εφεξής , πότε λέγονται παραπληρωματικές και πότε 

κατακορυφήν . Να σχεδιάσετε τρεις διαδοχικές γωνίες καθώς και δύο εφεξής και παραπλη-

ρωματικές γωνίες .  

Θέμα 2ο  

Έστω α , β ρητοί αριθμοί και μ , ν ακέραιοι . Να συμπληρώσετε τις ισότητες : 

μ να α =....,⋅ ν να β =....,⋅ ( )να : β =...., 0α =...., 1α =...., να =....,− ( )νμα =...., μ να : α =....  

Αν ισχύει ότι , τότε ποιες τιμές μπορούν να πάρουν οι αριθμοί μ και ν ( )νμα = 1

 

                                                           ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό 

y

49
x

7

, αν y = 5,88 78,8 + 5,88 10,9 + 5,88 10,3⋅ ⋅ ⋅   

και x είναι η λύση της εξίσωσης 
3x 12

= 0
5
−

 

( Να υπολογίσετε το ψ με τη χρήση της επιμεριστικής ιδιότητας.) 

Άσκηση 2η  

Από την κορυφή Α τυχαίου τριγώνου ΑΒΓ φέρ-

νουμε το ύψος ΑΔ και από την κορυφή Γ φέρ-

νουμε ημιευθεία Γχ παράλληλη προς την ΑΒ , 

όπως  φαίνεται στο σχήμα . Αν είναι η γωνία 

ΒΑΔ = 32° και η γωνία ΑΓχ = 76° να υπολογί-

σετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ .  

A
x 

32°

76° 

B Γ Δ

Άσκηση 3η  

Αν είναι ( ) ( ) ( )x = +1 + 12 + + 5− , ( )
2

4 1
y = 2 +

4

−

− − −⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

, ω ο αντίθετος του x, 

( )( ) ( )(2
ζ = 3 10 + + 4 0,25

3
− − −⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

) και  ( ) ( ) ( )κ = 3 8 + 5− − − − να υπολογίσετε  

την αριθμητική τιμή της παράστασης  2008Α = χ ψ + ω ζ + κ− −
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Τι ονομάζουμε μεσοκάθετο ευθυγράμμου τμήματος; 

β.   Ποια είναι η βασική ιδιότητα της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμήματος; 

γ.   Σχεδιάστε ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ και κατόπιν βρείτε το μέσο του Μ, χρησιμοποιώ-

ντας μόνο κανόνα και διαβήτη 

Θέμα 2ο  

α.   Πώς προσθέτω δύο ομόσημους ρητούς; 

β.   Πώς προσθέτω δύο ετερόσημους ρητούς; 

γ.   Ποιοι αριθμοί ονομάζονται αντίθετοι και τι άθροισμα έχουν; 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Ένας έμπορος κρασιού αγόρασε κρασί πληρώνοντας συνολικά 2.350 €. Το κρασί αυτό χώρε-

σε ακριβώς σε 25 βαρέλια που το καθένα έπαιρνε 235 λίτρα. 

α.   Πόσα λίτρα κρασί αγόρασε συνολικά ο έμπορος; 

β.   Ποιο ήταν το κόστος του ενός λίτρου; 

γ.   Αν ο έμπορος θέλει να κερδίσει 30 % επί του κόστους, πόσο πρέπει να πουλήσει το κάθε  

      λίτρο κρασί; 

Άσκηση 2η  

Έστω οι παραστάσεις: 
2 240 : 2 + ( 72) : 3

Α =
( 1) ( 2) ( 3) 3
− −

− ⋅ − ⋅ − −
 

3

3 5 8 4
Β = ( 5 + 2) 2 + + :

4 2 6 8
− − − − − − − −⎡ ⎤⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛

⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜⎢ ⎥⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝⎣ ⎦
7 ⎞
⎟
⎠

 

Αφού τις υπολογίσετε, να δείξετε ότι: (1200 Β): Α 342 = 2008⋅ −  

Άσκηση 3η  δ1 δ2 

ε1Στο παρακάτω σχήμα δίνεται ότι:  δε

α.   Οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλληλες β

β.   Η γωνία α είναι διπλάσια από τη γωνία γ 
100° γ α

       Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ, δ και ε ε2
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.     Πότε δύο κλάσματα λέγονται ίσα ή ισοδύναμα; 

β.     Αν ισχύει ότι 
α γ

=
β δ

, τότε ποια από τις παρακάτω ισότητες είναι η σωστή; 

        Α:     Β: α      Γ: α γ = β δ⋅ ⋅  + δ = β + γ α δ = β γ⋅ ⋅    Δ:  α β = γ δ⋅ ⋅    Ε:  α + β = γ + δ

γ.     Επιλέξτε αν είναι σωστές ή λάθος οι παρακάτω προτάσεις: 

         i.    Με την απλοποίηση ενός κλάσματος προκύπτει ένα κλάσμα  

               ισοδύναμο με το αρχικό.                                                                    Σ         Λ    

         ii.   Το ανάγωγο κλάσμα όπως όλα τα κλάσματα μπορεί και αυτό 

                να απλοποιηθεί.                                                                                Σ          Λ 

Θέμα 2ο  
α.     Πότε δύο γωνίες ονομάζονται παραπληρωματικές και πότε συμπληρωματικές;   

β.     Πότε δύο γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν;  

γ.     Επιλέξτε αν είναι σωστές ή λάθος οι παρακάτω προτάσεις; 

         i.    Δύο συμπληρωματικές γωνίες ποτέ δεν είναι ίσες.                           Σ           Λ 

         ii.   Η παραπληρωματική μιας ορθής γωνίας είναι μια ορθή γωνία.       Σ           Λ 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Δίνεται η παράσταση: [ ]Α = (  4 3) 3 ( 2 6) ( 2 9)− − + − − + − − + − + . 

α.     Να απαλείψετε τις παρενθέσεις και τις αγκύλες. 

β.     Στη συνέχεια να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης που θα προκύψει. 

Άσκηση 2η  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ στο οποίο η γωνία Γ είναι τριπλάσια της γωνίας Β, ενώ η γωνία Α εί-

ναι μεγαλύτερη της γωνίας Β κατά 60°. Να βρεθούν οι γωνίες του τριγώνου. 

Άσκηση 3η  

Στο διπλανό σχήμα  οι ευθείες  

και  είναι παράλληλες. Δίνονται 

1ε

2ε

Β  = 50° και = 30°. Να βρεθούν 

οι γωνίες Γ και Α του τριγώνου 

ΑΒΓ. 

Ε

δ1 δ2 
ΔE

ε1 30°
A

50°
ε2 B Γ 
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
α.   Πότε δυο γωνίες ονομάζονται εφεξής; 
β.   Πότε δυο γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν; 
γ.   Γράψτε στην κόλλα σας τον αριθμό της κάθε μιας από τις παρακάτω προτάσεις  γράφο-

ντας  δίπλα Σ ή Λ εάν είναι αντίστοιχα σωστή ή λάθος. 
i. Οι προσκείμενες στη βάση γωνίες ισοσκελούς τριγώνου είναι ίσες 
ii. Ευθεία γωνία λέγεται η γωνία της οποίας το μέτρο είναι ίσο με 90ο 
iii. Αμβλεία γωνία λέγεται κάθε γωνία που είναι μεγαλύτερη από 90ο 

iv. Οι γωνίες φ= 100° και ω = 90° είναι παραπληρωματικές 
Θέμα 2ο  
α.   Ποιοι αριθμοί λέγονται πρώτοι; 
β.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 9; 
γ.   Γράψτε στην κόλλα σας τον αριθμό κάθε μιας από τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας 

δίπλα Σ ή Λ, εάν είναι αντίστοιχα Σωστή ή Λάθος. 
i. Η ισότητα 32 4 6 8= ⋅ +  προκύπτει από Ευκλείδεια Διαίρεση. 
ii. Ο αριθμός 33 είναι σύνθετος  
iii. Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 3 αν το τελευταίο ψηφίο του διαιρείται με το 3 
iv. Ο αριθμός 52  ισούται με 10 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Έστω   και ( )2 2 3 2x = 20 2 3 12 9 4 2 5 17 1− ⋅ + − ⋅ − ⋅ − ⋅ 6 3 4 1 7 7
y = 2 :

2 5 2 5 2
− ⋅ − +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

α.   Να υπολογίσετε τις τιμές των x και y 

β.   Να συγκρίνετε τα κλάσματα 
x
y

 και 
y
x

, όπου x, y οι τιμές που βρήκατε στο α ερώτημα. 

γ.   Να γράψετε ένα κλάσμα ισοδύναμο του 3
5

 με αριθμητή τον αριθμό 39 . 

Άσκηση 2η  
Στο παρακάτω σχήμα είναι ε1 // ε2 και ΒΔ  ΔAz θ 

φ ε1

διχοτόμος. Εάν είναι = 50° και = 30°: α β K
α

x
α.   Ν α υπολογιστούν οι γωνίες ω, φ, θ, x, y, z 
β.   Τι είδους τρίγωνο είναι το   εάν το  ˆΚΒΓ

β
ω

ε2B Γ       εξετάσουμε ως προς τις γωνίες του. 
Άσκηση 3η  

α.   Τα 
4
7

 των μαθητών ενός τμήματος Γυμνασίου είναι 16 μαθητές . Πόσους μαθητές έχει το  

        τμήμα; 
β.   To τμήμα αυτό θα πήγαινε μια ημερήσια εκδρομή στο Λουτράκι και μια περιβαλλοντική  
       για δεντροφύτευση στον Νομό Αρκαδίας 

i. Εάν στην ημερήσια εκδρομή συμμετείχαν τα 
6
7

 του τμήματος πόσοι μαθητές πήραν    

μέρος στην εκδρομή; 
ii.    Εάν το 75% των μαθητών που πήραν μέρος στην ημερήσια εκδρομή δεν συμμετείχε   

στην περιβαλλοντική, πόσοι μαθητές πήραν μέρος και στις δυο εκδρομές;  
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  
A.   Ποιοι αριθμοί λέγονται αντίθετοι ; Ποιος είναι ο αντίθετος του 7− και ποιος ο αντίθετος  

      του x;  
B.   Πώς προσθέτουμε δύο ετερόσημους ρητούς αριθμούς ;  
Γ.   Για καθεμιά από τις παρακάτω προτάσεις να σημειώσετε (Σ) αν είναι σωστή και (Λ) αν   
      είναι λανθασμένη.                 
α.   Η απόλυτη τιμή ενός αρνητικού αριθμού είναι ο αντίθετός του 
β.   Αν προσθέσουμε δύο αρνητικούς , το άθροισμά τους είναι αρνητικός 
γ.   Από δύο αρνητικούς μεγαλύτερος είναι αυτός που έχει μεγαλύτερη απόλυτη τιμή 
δ.   Αν το άθροισμα δύο ρητών είναι θετικός τότε και οι δύο ρητοί είναι θετικοί . 

Θέμα 2ο  
A.   Ποιο τρίγωνο λέγεται i) αμβλυγώνιο και ii) ισοσκελές;  
Β.   Σε ένα τρίγωνο τι ονομάζουμε i. διάμεσο ii. ύψος;  
Γ.   Για καθεμιά από τις παρακάτω προτάσεις να σημειώσετε (Σ) αν είναι σωστή και (Λ) αν  
       είναι λανθασμένη  
α.   Το ισόπλευρο τρίγωνο είναι πάντα οξυγώνιο  

β.   Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ με  = 90° ισχύει ότι A B  +  = 90° Γ

γ.   Σε κάθε ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο , καθεμιά από τις προσκείμενες στη βάση του  
      γωνίες είναι 60° 
δ.   Η διάμεσος που αντιστοιχεί στη βάση ισοσκελούς τριγώνου, είναι επίσης διχοτόμος και  
      ύψος του τριγώνου . 

                                                        ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  
α.   Να υπολογιστούν οι παραστάσεις: 3 2Δ = 873 15 2 + 7 10− ⋅ ⋅ και 

3 4 1
δ = 10 3 : 

2 5
⋅ − −

7
4

          

β.   Αν και να γίνει η Ευκλείδεια διαίρεση Δ:δ Δ = 1453 δ = 7

Άσκηση 2η  
α.   Ένα ορθογώνιο έχει πλάτος 5cm και περίμετρο 26cm.     

Γ Δ

5cm 5cm      Να υπολογίσετε το μήκος του με τη βοήθεια εξίσωσης. 
β.   Στο προηγούμενο ορθογώνιο αυξάνουμε το πλάτος του  A B 

      κατά 40% και αφήνουμε αμετάβλητο το μήκος του. Στο νέο ορθογώνιο να υπολογιστούν:  
i. το πλάτος του ,   ii. η περίμετρός του,    iii. το ποσοστό  μεταβολής της περιμέτρου του .  

Άσκηση 3η  ω
ε1

Στο διπλανό σχήμα δίνεται ότι είναι ω  = 55°,   δ

φ= 100° και ε1//ε2. Να υπολογιστεί καθεμιά  γ

φβ α
από τις παρακάτω γωνίες α , β , γ  και δ. ε2

 Δικαιολογήστε την απάντησή σας .  ε3 ε4
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Ποια κλάσματα λέγονται ισοδύναμα η ίσα;   

       Να γράψετε δυο κλάσματα που να είναι ισοδύναμα με το 
2
5

. 

β.   Πως συγκρίνουμε δυο κλάσματα που έχουν τον ίδιο αριθμητή;   

       Να συγκρίνετε τα κλάσματα 
12
11

 και 
12
10

. 

γ.   Πότε δυο αριθμοί λέγονται αντίστροφοι;   Οι αριθμοί  0,2  και  5 είναι αντίστροφοι ; 

Θέμα 2ο  

α.   Τι λέγεται απόσταση δυο σημείων Α  και  Β ; 

β.   Τι ονομάζουμε απόσταση ενός σημείου Α από ευθεία  ε ; 

γ.   Τι ονομάζουμε μεσοκάθετο ευθύγραμμου τμήματος και ποια ιδιότητα έχουν τα σημεία  

      της ; 

Ασκήσεις 

Άσκηση 1η  

Έστω   α = 17300 0,01+ 2,7 : 0,1⋅    και   . 4 2β = 5 - 20 +152

α.   Να βρείτε τα α και β και μετά να τα αναλύσετε σε γινόμενα πρώτων  παραγόντων. 

β.   Να εξετάσετε  αν ο αριθμός Κ = β α + 5− διαιρείται  με το 2, με το 3,  με το 5 και   

      με το 9. 

Άσκηση 2η  

Να  υπολογίσετε  τις  παραστάσεις  Α  και   Β,  αν  γνωρίζετε  ότι :     

α.   Α =          1 2 3 4( 1) ( 1) 1 1 ( 1)− + − + − − − 5

      και          

     Β = 0 21( 27) : ( 3) ( 12) : ( 4) 0 ( 7)
2 3

−
− − + + − + − − ⋅ −

−
 . 

A 

β.  Να λύσετε την εξίσωση   Β⋅  . x = Α
30° 

Άσκηση 3η  
Γ 1 B 

Στο διπλανό  σχήμα  έχουμε  ε //ζ ,  ΑΒ ⊥ε  και  30Α = ° . 
ε 2 

Να  υπολογίσετε  τις  γωνίες :   , Γ  , 1Γ 2 1Δ  , 2Δ  , 3Δ  . 12 
ζ Δ3

Να  δικαιολογήσετε  τις  απαντήσεις σας.  
δ
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται συμπληρωματικές και πότε παραπληρωματικές; 

β.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται εφεξής ; 

γ.   Πότε δύο γωνίες ονομάζονται κατακορυφήν; 

      Για κάθε περίπτωση να κάνετε σχήμα. 

Θέμα 2ο  

α.   Πότε ένας φυσικός αριθμός λέγεται πρώτος; Γράψτε τρεις πρώτους αριθμούς. 

β.   Πότε ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 2, πότε με το 3 και πότε με το 25; 

γ.   Αν ένας αριθμός διαιρείται με το 3 και αλλάξουμε τη σειρά των ψηφίων του θα διαιρείται   

      πάλι με το 3; Δικαιολογήστε την απάντησή σας. 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογίσετε τις τιμές των παρακάτω αριθμητικών παραστάσεων και κατόπιν να τις συ-

γκρίνετε: 

( ) ( )23 4Α = 3 3 5 : 2 2 2 7 : 2 4 5− ⋅ + − ⋅ + ⋅ 2  

Β = ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 2 2 61 2 3 8 1− + − − − − − + − − +4  

Άσκηση 2η  

Σε ένα Γυμνάσιο στάλθηκαν 250 θρανία. Στις αίθουσες της Α΄ τάξης τοποθετήθηκαν τα 
2
5

 

των θρανίων και στις αίθουσες της Β΄ τάξης τοποθετήθηκαν τα 
3
5
των υπόλοιπων θρανίων.  

Για τη Γ΄ τάξη χρειάζονται 90 θρανία. Φτάνουν τα 250 θρανία που στάλθηκαν και γιατί; 

Άσκηση 3η  

Οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλλη-

λες. Να υπολογίσετε τις γωνίες α, 

β, γ, δ, ε και να δικαιολογήσετε 

την απάντησή σας. 

ε1
β δγ

123° α εε2
  109°

 δ2δ1
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο  

α.   Ποιες γωνίες λέγονται εφεξής, ποιες  

       κατακορυφήν και ποιες παραπληρωματικές;  ω
A

B φβ.   Οι γωνίες ω και φ είναι εφεξής;  

       Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας 

Θέμα 2ο  

Α.   Να συμπληρώσετε τους κανόνες: 

α.   Δύο κλάσματα λέγονται ισοδύναμα όταν …………… 

β.   Ανάγωγο λέγεται το κλάσμα το οποίο ……………….. 

γ.   Από δύο ομώνυμα κλάσματα μεγαλύτερο είναι εκείνο που έχει ………………… 

δ.   Από δύο κλάσματα με τον ίδιο αριθμητή μεγαλύτερο είναι …………………….. 

Β.   Να δώσετε ένα αριθμητικό παράδειγμα για τον καθένα από τους παραπάνω κανόνες 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Στις εξετάσεις του Ιουνίου της Α΄ γυμνασίου προβιβάστηκαν τα 
7

10
των μαθητών. Το 

1
5
των 

μαθητών έμεινε για επανεξέταση το Σεπτέμβριο και οι υπόλοιποι έμειναν στην ίδια τάξη. Αν 

η τάξη είχε 150 μαθητές να βρείτε:  

α.   Πόσοι μαθητές προβιβάστηκαν και πόσοι έμειναν για επανεξέταση το Σεπτέμβριο; 

β.   Ποιο μέρος της τάξης έχασε τη χρονιά του τον Ιούνιο; 

Άσκηση 2η  

Ένας αντιπρόσωπος πουλάει ένα αυτοκίνητο προς 32000 €. Ο κύριος Τάκης αποφάσισε να το 

αγοράσει, όταν όμως πηγαίνει στην έκθεση αυτοκινήτων, η τιμή έχει αυξηθεί κατά 20 %. Τι 

έκπτωση πρέπει να ζητήσει στη νέα τιμή ο δυστυχής πελάτης ώστε να αγοράσει το αυτοκίνη-

το προς 32000 €; A

Άσκηση 3η  54°
EΔ Hε1 Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 // ε2. 

Να υπολογίσεις τη γωνία x και να 

δικαιολογήσεις την απάντησή σου.  

146 

x
136° 

ε2 ΓB
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ΘΕΩΡΙΑ 
Θέμα 1ο 

α.   Να δώσετε τους ορισμούς:   i.   Πρώτοι και σύνθετοι αριθμοί   ii.  Ισοδύναμα κλάσματα    

β.   Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση:    

       i.   Ο αντίστροφος του 
5
4

 είναι ο:     A:  
8

10
     Β:  1    Γ:  

12
15

   Δ:  
10
8

 

       ii.  Το πηλίκο 25:2-8 είναι:   A:  213    Β:  2-3   Γ:  23 

       iii.  Το σύνθετο κλάσμα 
5
6
4

 ισούται  με:  A:  
4

30
  Β:  

20
6

   Γ:  
30
4

 

Θέμα 2ο 

α.   Να δώσετε τους ορισμούς: α) Ισοσκελές τραπέζιο και β) Διχοτόμος γωνίας  

      Στις παραπάνω ερωτήσεις να μην κάνετε σχήμα 

β.   Να χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ) ή λανθασμένη (Λ) κάθε μία από τις παρακάτω προτά-

σεις: 

       i.    Οι συμπληρωματικές γωνίες έχουν άθροισμα 180°.                                         Σ     Λ 

       ii.   Ρόμβος λέγεται το παραλληλόγραμμο που έχει δύο διαδοχικές γωνίες ίσες.   Σ    Λ 

       iii.  Παράλληλες ευθείες λέγονται οι ευθείες που έχουν ένα μόνο κοινό σημείο.   Σ    Λ 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Άσκηση 1η  

Να υπολογιστεί η παράσταση: 22
2

)3()2(
3
5

2
11,0:

2
1)6()2()3( −⋅−⋅⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −+⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛−−−⋅−⋅−

−

. 

 

Άσκηση 2η  

Στο παρακάτω σχήμα οι ευθείες 

(ε1) ,(ε2)  και (ε3) είναι παράλ-

ληλες. Να υπολογίσετε την γω-

νία ABΓ. 

 

Άσκηση 3η  

Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου 

 του διπλανού σχήματος. 

 

 

 

 

B Γ

A

x

3x

40°

   130° A
ε1

Β
ε2

ε3
60°Γ



 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ - 2008 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΤΑΞΗ Α΄ 63

 
“ Τα παιδιά μαθαίνουν από 
τις καταστάσεις που ζουν ” 

 

Αν το παιδί ζει: 
♦ με επίκριση μαθαίνει να καταδικάζει 
♦ με έχθρα μαθαίνει να μαλώνει 
♦ με φόβο μαθαίνει να είναι φοβισμένο 
♦ με οίκτο μαθαίνει να λυπάται τον εαυτό του 
♦ με γελοιοποίηση μαθαίνει να είναι ντροπαλό 
♦ με ζήλια μαθαίνει τι είναι φθόνος 
♦ με ντροπή μαθαίνει να αισθάνεται ένοχο 
♦ με ανεκτικότητα μαθαίνει να είναι υπομονετικό 
♦ με έπαινο μαθαίνει να εκτιμά 
♦ με αποδοχή μαθαίνει να αγαπά 
♦ με επιδοκιμασία μαθαίνει να εκτιμά τον εαυτό του 
♦ με αναγνώριση των προσπαθειών του μαθαίνει να έχει στόχους 
♦ μέσα σε συνθήκες που τα αγαθά μοιράζονται μαθαίνει να είναι γεν-

ναιόδωρο 
♦ με τιμιότητα μαθαίνει τι είναι αλήθεια και τι δικαιοσύνη 
♦ με ασφάλεια μαθαίνει να έχει πίστη στον εαυτό του 
♦ με φιλικότητα μαθαίνει ότι η ζωή έχει νόημα 
♦ με ενθάρρυνση μαθαίνει να έχει αυτοπεποίθηση 
                                                              
                                                                O μικρός 
                                                                ρεπόρτερ 
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