XAPANAMIIOX NYKOYAH:Y - ZXYNAPTHZIAKEZ SXEZEIX

ZUVAPTNOLOKEG ZYECELG

1. Zvvaptnon f : IR — IR Ikavornoi&i ti¢ oxéoeig:
f(x) <x, ytakaBe x€IR (1) kat
fx+y) <f(x)+f(y), yiakabe x,y € IR (2).
Na écifete oti: f(x) = x, yiakaBe x € IR.
Avon:
H (2) ya
> x=y=0=f0)<2f(0)=f(0)=0 (3) kat

(3)
> pa y=-x=>fO)SfO+f(-2) S fO+f(-020=fx)=2—f(-x) (4).

X=X

AMd f(x)<x, yiakdfs x IR S f(-x)<-x=—-f(-x)=x (5).
Ané t¢ (4) kau (5) ouvunmepaivouvue ott f(x) =x, yiakdBe x IR, ondte Abyw kat tng (1)

teAwka givaw:  f(x) = x, ytakdfe x IR.

2. suvaptnon f IR - IR eivau yvnoiwg avéouvaa kat emadndelel tnv oxéon:
f(f(x)) =x, ytaxkdfe x IR (1).
Na beiete 6t: f(x) = x, ytakdBe x IR.
Avon:

Yrnodérouue 6ttuntdpxst xg IR : f(xg) Zxg & f(xg) <x9 (@) 7 f(xg)>x9 (3).

[ yv. abéovoa (1)

> A fo)<xo S [(f(x0)) <f(x0) S xo < [(xo), abbvatov, agov: f(xo) <o
[ yv. abéovea (1)

> Av f(xg) > xq = f(f(x0)) > f(x0) = x¢ > f(xg), adbvarov, aov: f(xg) > xo.
Enouévwe Sev unapyet xg € IR f(xp) # xo.

Apa f(x)=x, ytakdBe x IR.
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XAPANAMIIOX NYKOYAH:Y - ZXYNAPTHZIAKEZ SXEZEIX

AZKHZEIZ

1. JSvvaptnon f IR - IR Ikavomoigi Ti¢ OXEoEL:
f(x)<x, yiakdfe x€lIR (1) kat
fx+y)<fx)+f(y), yiaxdbs x,y IR (2).
Na beiéete otL:

> f(0)=0 «ka
> f(x)=x ywxkdbe x IR.
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