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2 ΤΡΙΓΩΝΑ 

2.01 Δύο ισοσκελή τρίγωνα ΑΒΓ  και ΑΒ΄Γ΄ με 

κορυφή το Α έχουν τις γωνίες ΒΑΓ και Β΄ΑΓ΄ ίσες. Να 

δειχτεί ότι ΒΒ΄=ΓΓ΄  ή  ΒΓ΄=Β΄Γ. 

2.02 Έστω τρίγωνο ΑΒΓ  και  η ημιευθεία Αx 

διχοτόμος της γωνίας Α. Στην Αx παίρνουμε σημεία Κ 

και Λ ώστε να είναι ΑΚ=ΑΒ και ΑΛ=ΑΓ αντίστοιχα.  

Να αποδειχτεί ότι οι γωνίες ΑΓΚ και ΑΛΒ είναι ίσες 

και ότι ΓΚ=ΒΛ 

2.03 Έστω ένα ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ . Στις 

προεκτάσεις των πλευρών του ΑΒ , ΒΓ, ΓΑ προς τα Β, 

Γ, Α αντίστοιχα παίρνουμε σημεία Δ,Ε,Ζ ώστε 

ΒΔ=ΓΕ=ΑΖ. Δείξτε ότι το ΔΕΖ είναι ισόπλευρο 

2.04 Δίνεται η οξεία γωνία ΧΟΨ. Κατασκευάζουμε 

τις ορθές γωνίες ΧΟΖ και ΨΟΤ ώστε η κάθε μία από 

αυτές να περιέχει  την γωνία ΧΟΨ. Επί των ΟΧ και ΟΖ 

παίρνουμε δυο ίσα τμήματα ΟΜ και ΟΝ και επί των 

ΟΨ και ΟΤ παίρνουμε δυο ίσα τμήματα  ΟΡ και ΟΣ. 

Να αποδειχτεί ότι οι γωνίες ΟΡΝ και ΟΣΜ είναι ίσες. 

2.05 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  και δύο ίσες γωνίες 

ΒΑΧ και ΓΑΨ που κάθε μία τους είναι εφεξής με την 

γωνία Α. Στις ημιευθείες ΑΧ και ΑΨ παίρνουμε τα 

σημεία Β΄ και Γ΄ ώστε να είναι ΑΒ΄=ΑΒ και ΑΓ΄=ΑΓ 

αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι ΒΓ΄=ΓΒ΄. 

2.06 Στις πλευρές ΑΒ , ΒΓ, ΓΑ ενός ισοπλεύρου 

τριγώνου ΑΒΓ  παίρνουμε αντίστοιχα τα σημεία Δ, Ε, Ζ 

ώστε να είναι ΑΔ=ΒΕ=ΓΖ. Να δείξετε ότι το τρίγωνο 

ΔΕΖ είναι ισόπλευρο. 

2.07 Δύο ίσα ευθ. τμήματα ΑΒ  και ΓΔ τέμνονται 

στο Κ ώστε να είναι ΚΑ  ΚΒ και          ΚΓ  ΚΔ. Αν 

είναι ΑΔ=ΒΓ να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΔΚ και  

ΒΓΚ  είναι ίσα.  

2.08 Στις πλευρές ΟΧ, ΟΨ γωνίας ΧΟΨ παίρνουμε  

τα σημεία Α , Α΄ και Β , Β΄ αντίστοιχα ώστε να  είναι  

ΟΑ ΟΒ  και ΟΑ΄=ΟΒ΄. Αν Μ είναι σημείο της 

διχοτόμου της  τότε οι γωνίες ΑΜΑ΄ και ΒΜΒ΄ είναι 

ίσες.  

2.09 Έστω ένα ισοσκελές τρίγωνο στο οποίο η 

βάση ΒΓ είναι μικρότερη από την πλευρά ΑΒ . Στην 

προέκταση της πλευρά ΑΒ  προς το Β παίρνουμε τμήμα 

ΒΔ=ΑΒ-ΒΓ και στην προέκταση της πλευράς ΒΓ προς 

το Γ παίρνουμε τμήμα ΓΕ=ΒΔ. Να αποδείξετε ότι  

Α)  Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.  

Β)  η γωνία ΑΔΕ ισούται με το ημιάθροισμα των 

γωνιών ΒΑΓ και ΑΕΔ. 

2.10 Δίνονται δυο ίσες οξείες γωνίες ΒΑΓ και ΔΑΕ 

οι οποίες έχουν κοινή την κορυφή Α και κοινή την 

γωνία ΔΑΓ. Επί των ΑΔ και ΑΓ  παίρνουμε ίσα ευθ. 

τμήματα ΑΜ=ΑΝ και επί των ΑΒ  και ΑΕ παίρνομε 

δυο ίσα ευθ. τμήματα ΑΡ=ΑΣ  Να αποδειχτεί ότι 

ΜΡ=ΝΣ. 

2.11 Να αποδειχτεί ότι δύο οξυγώνια τρίγωνα ΑΒΓ  

και Α΄Β΄Γ΄  που έχουν β=β΄, γ=γ΄ και μβ=μβ΄ είναι ίσα. 

2.12 Στις ίσες πλευρές ΑΒ  και ΑΓ  ενός 

ισοσκελούς τριγώνου ΑΒΓ  παίρνουμε αντίστοιχα δύο  

σημεία Δ και Ε  ώστε να είναι ΑΔ=ΑΕ. Τα ευθ. 

τμήματα ΒΕ και ΓΔ τέμνονται στο Μ. Να δείξετε.ότι  

Α)  Τα τρίγωνα ΒΓΜ και ΔΕΜ είναι ισοσκελή 

Β)  Η ημιευθεία ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας Α.   

2.13 Δίνεται μια γωνία ΧΟΨ. Στην πλευρά ΟΧ 

παίρνουμε τα τμήματα  ΟΑ , ΟΒ και  στην πλευρά ΟΨ 

παίρνουμε τμήματα ΟΑ΄=ΟΑ και ΟΒ΄=ΟΒ. Οι ευθείες 

ΒΑ΄ και Β΄Α τέμνονται στο Γ.  Να αποδειχτεί ότι η ΟΓ 

είναι διχοτόμος της γωνίας ΧΟΨ. 
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ΙΣΟΤΗΤΑ ΟΡΘΟΓΩΝΙΩΝ ΤΡΙΓΩΝΩΝ 

2.27 Στο παρακάτω σχήμα ισχύει ΔΒ=ΑΒ=ΑΓ=ΓΕ. 

Να αποδειχθούν: 

Α)  ΑΔ=ΑΕ. 

Β)   Τα σημεία Δ και Ε ισαπέχουν από τις ευθείες  

ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Γ)  Αν οι κάθετες από τα Δ και Ε προς τις ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα τέμνονται στο Μ να αποδείξετε ότι η ΑΜ διχοτομεί 

τη γωνία ΔΑΕ 

2.28 Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  με ΑΒ ΑΓ , Δ  το μέσο της βάσης ΒΓ . Από το Δ  φέρνουμε τη ΔΕ ΑΒ  

και ΔΖ ΑΓ . Να αποδείξετε ότι: 

A.  ΔΖ ΔΕ  

B.  ΑΖ ΑΕ  

Γ.   ΒΖΔ ΔΕΓ  

Δ  ΑΔ ΕΖ             

 

2.29 Δίνεται ισοσκελές  τρίγωνο ΑΒΓ ,  ΑΒ ΑΓ . Αν Μ τυχαίο σημείο της 

διχοτόμου ΑΔ της γωνίας Α και Ε, Ζ τα σημεία τομής των ΒΜ και ΓΜ με τις 

πλευρές ΑΓ  και ΑΒ  αντίστοιχα , να δείξετε ότι  

Α)  ΓΖ = ΒΕ 

Β)  ΑΖ = ΑΕ και ΒΖ = ΓΕ           

Γ)  η ΑΜ διέρχεται από το μέσο του τμήματος ΖΕ 

 

2.30 Στις ίσες πλευρές ΑΒ , ΑΓ  ισοσκελούς τριγώνου θεωρούμε τα σημεία Δ, Ε  ώστε να είναι ΑΔ=ΑΕ. Να δειχτεί 

ότι τα Δ, Ε ισαπέχουν από τη ΒΓ και από τα άκρα της. 

2.31 Να αποδειχτεί ότι στις ίσες πλευρές δύο ίσων τριγώνων αντιστοιχούν ίσα ύψη. 

2.32 Ν΄ αποδειχτεί ότι δύο οξυγώνια τρίγωνα ΑΒΓ  και Α΄Β΄Γ΄  είναι ίσα όταν έχουν α α΄ , β β΄υ υ , γ γ΄υ υ  

2.33 Ν΄ αποδειχτεί ότι δύο οξυγώνια τρίγωνα ΑΒΓ  και Α΄Β΄Γ΄  είναι ίσα όταν έχουν α α΄ , α α΄υ υ , α α΄μ μ  

2.34 Στην ημιευθεία ΑΔ της διχοτόμου τριγώνου ΑΒΓ  Παίρνουμε τα σημεία Ε και Ζ , έτσι ώστε ΑΒ=ΑΕ και ΑΓ

=ΑΖ. Να αποδείξετε ότι ΒΖ=ΓΕ . 

2.35 Δίνεται ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ  και από το μέσο του Μ φέρνουμε τυχαία ευθεία (ε). Αν ΑΚ  (ε) και ΒΛ  (ε) 

να αποδείξετε ότι ΑΛ=ΒΚ 

Α

Β Γ

Δ

ΕΖ

Μ

Δ 

Α 

Β Γ Ε 



ΑΑ Λυκείου - Γ

2.36  Δίνε

Αν Κ , Λ οι π

2.37  Έσ

ΒΓ θεωρούμ

ΒΑ το σημε

Α)  Τα 

Β)  Το 

Γ)  ˆΒΑ

2.38 Δίν

φέρουμε ΔΕ

ΒΓΖ είναι ις

2.39 Έστω

Στις ΒΓ και Δ

Να αποδείξετ

Α)  ΑΖ=

Β)  οι γω

Γ)  Η απ

απόσταση του

2.40 Στο  

και Ο το κέντ

Να αποδείξετ

Α)  Τα σ

Β)  Οι χο

2.41  Στο 

γωνίας ΑΚΒ 

το κέντρο του

Α)  ΠΑ=

Β)  ΜΠ=

Γ)  ΜΑ=

Γεωμετρία 

εται ισοςκελές

προβολές των 

στω τρίγωνο Α

με το σημείο Δ

ίο Ε τέτοιο ώσ

Τρίγωνα ΒΕΔ

Τρίγωνο ΑΔΕ

ˆ ˆΑΔ ΓΑΔ ΑΔ 

νεται ορθογών

Ε κάθετη στη Β

ςοσκελές. 

ω κύκλος κέντ

ΔΕ παίρνουμε 

τε ότι: 

=ΑΗ 

ωνίες ΑΖΒ κα

πόσταση του σ

υ σημείου Δ α

σχήμα οι ΑΒ

τρο του. 

τε ότι: 

σημεία Α και Β

ορδές ΑΓ και 

σχήμα η ΚΧ 

και η  ΜΝ είν

υ κύκλου. Να 

=ΡΒ 

=ΡΝ 

=ΝΒ  

ς τρίγωνο  ΑΒ

Β , Γ στις ΑΜ

ΑΒΓ  με ΑΒ 

Δ τέτοιο ώστε

στε ΒΕ=ΓΔ. Α

Δ και ΑΔΓ είν

Ε είναι ισοσκε

Δ̂Ε   

νιο τρίγωνο Α

ΒΓ, που τέμνε

τρου Α και δύ

σημεία Ζ και

αι ΑΗΕ είναι ίσ

σημείου Γ από

από την ΑΗ 

 και ΓΔ είναι 

Β ισαπέχουν α

ΒΔ έχουν ίσα

είναι διχοτόμ

ναι κάθετη στη

αποδείξετε ότ

ΒΓ  και τα εσω

Μ , ΑΝ αντίστο

ΑΓ ΒΓ  . Στη

ε ΒΔ=ΒΑ και σ

Αποδείξτε ότι:

ναι ίσα 

ελές.    

ΑΒΓ ,  ΟΑ̂ 90

ει την ΑΒ  στο

ύο ίσες χορδές

ι Η ώστε ΒΖ=Ε

σες 

ό την ΑΖ είνα

διάμετροι του

από την ΓΔ 

α αποστήματα

μος της  

ην KΧ. Το K

τι: 

ωτερικά σημεί

οιχα να δείξετ

ην ημιευθεία 

στην ημιευθεί

: 

Ο  και η διχοτ

ο Ζ. Να αποδε

ς του ΒΓ και Δ

ΕΗ αντίστοιχ

αι ίση με την 

υ κύκλου  

α  

είναι  

ία του Μ , Ν τ

τε ότι το ΑΚΛ

ία 

τόμος του ΒΔ.

είξετε ότι το Τ

ΔΕ.  

χα. 

Β

της ΒΓ τέτοια 

Λ είναι ισοσκε

 Από το Δ 

Τρίγωνο 

Ε

ώστε ΒΜ=ΓΝ

ελές 

Α

Δ

1 2

Β

Δ

Ζ

Α

7

2016-1
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Γ

Γ

Ε
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2.42 Δίνετ

το Γ παίρνουμ

και Ζ σημείο 

Α Να
Β Αν
τρίγωνο ΗΖΕ

Γ Αν

 
 

Στο διπλανό σχ

όπου τα σημεία

τέμνει την πλευ
 στο σημείο Η 

Α  Να

Β Να
Γ Να

τριγώνων 


Δ Να
 

2.43 Έστω

Προεκτείνουμ

Το τμήμα ΓΔ 

κατά τμήμα Α

Α)  ΓΕ
Β)  Το
Γ)  ΜΓ
  
  
  
 
 

2.44 Δίνετ

ύψος  . Πρ

παίρνουμε τμ

την πλευρά 

Α)  

Β)  Το 

 

sch.gr/mipapa

ται ισόπλευρο

με τμήμα ΓΔ=

της προέκτασ

α αποδειχτεί ό
ν η προέκταση
Ε είναι ισοσκελ

ν ˆ 20    να υ

χήμα δίνονται τ

α Β, Γ και Δ είν

υρά  στο ση
.  

α αποδείξετε ότι

α αποδείξετε ότι
α γράψετε τα συ

  και


 . 

α αποδείξετε ό

ω ένα ισοσκελ

με την πλευρά

 τέμνει την Α

ΑΕ = ΒΜ. Να 

Ε = ΜΔ και 
 τρίγωνο ΓΜΕ
Γ = ΜΔ.   

ται οξυγώνιο 

ροεκτείνουμε τ

μήμα  

 στο Μ. Να

2     

 είναι μέσο τ

agr 

ο τρίγωνο ΑΒ

=ΑΓ. Έστω Ε 

σης της ΓΒ πρ

τι ΔΕ=ΑΖ .  
η του ΔΕ τέμν
λές.  

υπολογιστεί η

τα ισόπλευρα τρ

ναι συνευθειακά

ημείο Ζ και το τ

ι η γωνία 

ι τα τρίγωνα 
υμπεράσματα πο

ότι    .

λές τρίγωνο Ο

ά ΟΒ κατά τμή

Β στο Μ. Προ

αποδείξετε ότ

ˆ ˆ    
Ε είναι ισοσκε

τρίγωνο 

την ΑΒ προς τ

. Προεκτείνο

α αποδείξετε ό

της  . 

Γ . Στην προέ

τυχαίο σημείο

ος το Β ώστε 

ει τηνΑΖ στο 

η γωνία ˆ

ρίγωνα 


 κ

ά . Αν το τμήμα

τμήμα  τέμν

060 . 




 και 


ου προκύπτουν

. 

ΟΑΒ (ΟΑ = ΟΒ

ήμα ΒΔ = ΑΓ

οεκτείνουμε κ

τι: 

  
ελές  

 όπου  2  

το Β και στην

υμε το τμήμα

ότι: 

έκταση της ΑΓ

ο της πλευράς

ΒΖ=ΓΕ.  

Η , να δειχτεί

 .  

και 


  

α    

νει την πλευρά 

είναι ίσα . 
ν από την ισότητ

Β) και Γ ένα σ

Γ.  

και την ΒΑ  

 . Φέρνουμε τ

ν προέκταση 

α   που τέμν

B

Ε

Γ προς 

ς ΒΓ 

ί ότι το 

  

τα των 

σημείο της πλ

το 

νει 

E

B

Α

A

Γ

λευράς ΟΑ.  

A

Δ

Ζ

Α

Γ

O

Μ 

ΤΡΙΓΩΝΑ

Η

Ε

Μ B

Γ

Δ

B

Δ

Γ 



Α
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ΑΝΙΣΟΤ

2.45 Σε τ

Α) AΔ

Γ)  Αν 

2.46 Δίν

προβολές το

Α)  ΜΔ

2.47 Στο π

2.48 Δίδετ

Α)  ˆMA

2.49 Σε ορ

αποδειχθεί  ότ

2.50 Στις 

αποδείξετε ότ

2.51 Δίδετ

Α)  Να σ

Β)  Ποια

2.52 Δίνετ

δείξετε ότι:    

2.53 Έστω

Να αποδείξετ

2.54 Στο π

Α.  Να δ

Β.  Αν Μ

Γ.  Αν τ

τρίγωνο ΚΔΕ

Γεωμετρία 

ΤΙΚΕΣ Σ

τρίγωνο ΑΒΓ

1
ΔΓ Α

2
     

επιπλέον είνα

νεται τρίγωνο 

ου Μ στις πλευ

Δ<ΒΜ  και  Μ

παρακάτω σχή

ται τρίγωνο Α

ˆB MAΓ  

ρθογώνειο τρί

τι ΑΔ<ΔΒ. 

κάθετες πλευ

τι: Α)  

ται τμήμα ΑΒ

συγκρίνετε τις

α πρέπει να είν

ται τρίγωνο Α

          Α)  

ω Μ, σημείο τ

τε ότι ΜΑ<ΜΒ

παρακάτω σχή

δείξετε ότι τα 

Μ είναι το μέσ

τα τμήματα ΔΜ

Ε είναι ισοσκελ

ΣΧΕΣΕΙΣ

Γ  φέρνουμε τη

Β) AΓ>

αι ΑΒ ΑΓ  τό

ΑΒΓ  και τυχ

υρές ΑΒ  και 

ΜΕ<ΜΓ Β)  

ήμα να αποδε

ΑΒΓ  με ΑΒ 

  

ίγωνο ΑΒΓ   

ρές ΑΒ , ΑΓ

ΔΕ<ΕΒ 

Β ,σημείο Ρ τη

ς αποστάσεις τ

ναι η θέση της

ΑΒΓ  με ΑΒ 

ΔΕ<ΒΓ       

της διχοτόμου

Β 

ήμα τα τρίγων

τρίγωνα ΑΔΒ

σο της ΑΓ και

Μ και ΕΝ τέμν

λές. 

Σ 

η διχοτόμο ΑΔ

>ΔΓ 

ότε ΒΔ ΔΓ

χαίο σημείο Μ

ΑΓ  αντίστοιχ

ΔΕ<ΒΓ

ίξετε ότι   ˆBA

ΑΓ  και η διά

Β)  
β γ

2


0ˆ(A 90 )  Η δ

ορθογώνιου τ

Β)  ΔΕ<

ης μεσοκαθέτο

του Ρ από την

ς ευθείας ε , ώ

ΑΓ .Θεωρούμ

                  

υ μιας γωνίας x

να ΑΒΓ και Α

Β και ΑΓΕ είνα

Ν το μέσο τη

νονται στο ση

Δ. Να αποδείξ

Μ της πλευράς 

χα, να αποδεί

Γ)  ΜΔ

ˆ ˆAΓ Δ     

άμεσος του ΑΜ

α

γ β γ
μ

2


 

διχοτόμος της 

τριγώνου ΑΒ

<ΒΓ. 

ου του και μία

ν ευθεία ε και 

ώστε οι αποστ

με τα σημεία Δ

Β)  ΒΕ<

xOy. Φέρνουμ

ΑΔΕ είναι ισοσ

αι ίσα. 

ης ΑΒ, να δείξ

ημείο Κ, να δε

ξετε ότι: 

ΒΓ. Αν Δ και

ξετε ότι: 

Δ+ΜΕ<ΑΒ+Α

Μ . Να αποδεί

 

γωνίας Γ̂  τέμ

Γ  θεωρούμε τ

α ευθεία ε που

το σημείο Β.

άσεις αυτές να

Δ,Ε στις ΑΒ ,

<ΓΔ. 

με ΜΑ κάθετη

σκελή  

ξετε ότι: ΔΜ =

είξετε ότι το 

ι Ε είναι οι 

ΑΓ  

ίξετε ότι  

μνει την πλευρ

τα σημεία Δ,Ε

  διέρχεται απ

α είναι ίσες; 

ΑΓ  αντίστοι

η στην Οx, η ο

= ΕΝ. 

ρά ΑΒ  στο Δ

Ε αντίστοιχα .Ν

πό το Α . 

ιχα  έτσι ώστε

οποία τέμνει τ

Α

Β Δ

Α

Β

Δ

9
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. Να 

Να 

ε: ΒΔ=ΓΕ. Να

την Οy στο Β

Γ

ΓΜ

Ε

Α

Β

Δ

7 

α 

. 

Γ
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ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΟΙ ΤΟΠΟΙ 

2.55  Nα προσδιορίσετε γεωμετρικά το σημείο που έχει την ιδιότητα που περιγράφεται σε κάθε μια από τις 

περιπτπωσεις: 

 
Α)       Ισαπέχει από τα σημεία Γ και Δ και βρίσκεται στην ευθεία ε 
 
 
 
Β)       Ισαπέχει από τα σημεία Α και Β και  
       βρίσκεται στον κύκλο κέντρου Κ 
 
 
 
 
Γ)       Ισαπέχει από τις τεμνόμενες ευθείες Οx και Oy και  
       βρίσκεται στην ευθεία ε 
 
 
 
 
 
Δ)       Ισαπέχει από τις τεμνόμενες ευθείες Οx και Oy και  
       βρίσκεται στον κύκλο 
 
 
 
 
 
 
 

Ε)       Ισαπέχει από τις κορυφές Β και Γ και ανήκει στην ΑΓ  
 
 
 
 
 
 
 
ΣΤ)       Ισαπέχει από τις τεμνόμενες ευθείες Οx και Oy και απέχει  
       από το K  1cm 
 
 
 
 
 
 
 
Ζ)       Ισαπέχει από το σημείο Κ της Οx και την ευθεία Οy  
       και ανήκει στην ευθεία Οx 

ε

Γ

Δ

A

B C

y

O

x
K

y

O

x

K

y

O

x

e
y

O

x

A B

K
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2.56    

Δίνονται δύο

εξωτερικά σ

ΒΓ. Η κοινή

Δ. Αποδείξτ

Α)  ΔΒ

Β)  Γων

Γ)  Ο κ

2.57  Σε κ

σημεία Γ και 

αποδειχθούν: 

A)  ΟΑΓ

Β)  ΟΓ=

Γ) Τα σ

αντίστοιχα  

2.58 Σε τρ

Αν η ΒΗ  ΑΚ

ˆ ˆΒΚΑ ΑΚΘ

2.59 Να α

τριγώνου ισαπ

τρίγωνο είναι

2.60  Σε κ

ΑΒ ΓΔ ΕΖ 

ΑΚ ΓΛ ΕΜ 

κύκλο με κέντ

2.61 Δίνο

και ακτίνες R

τέμνει και του

και στα Β, Γ τ

Γεωμετρία 

ο κύκλοι Κ κα

στο Α και η κο

ή  εφαπτομένη

τε ότι: 

=ΔΓ               

νία ΚΔΛ=90ο

κύκλος διαμέτ

κύκλο (Ο,ρ) θε

Δ αυτής τέτοι

 

Γ=ΟΒΔ  

=ΟΔ  

σημεία Γ,Δ ισα

ρίγωνο ΑΒΓ   

Κ τέμνει την 

 

αποδείξετε ότι

πέχει από τις 

ι ισοσκελές. 

κύκλο  Ο,R  

Ζ  και τα σημε

Μ . Δείξτε ότι

τρο το Ο . 

ονται δύο ομόκ

R και r με R>r 

υς δύο κύκλου

τον άλλο. Να 

αι Λ που εφάπ

οινή εξωτερική

η στο Α τέμνει

     

ο  

τρου ΒΓ εφάπτ

εωρούμε χορδ

ια ώστε ΑΓ=Β

απέχουν από τ

 φέρνουμε τη 

ΑΓ  στο Θ να

ι αν το μέσο μ

άλλες πλευρέ

θεωρούμε τρε

εία τους Κ,Λ,

ι τα Κ,Λ,Μ  α

κεντροι κύκλο

αντίστοιχα. Μ

υς στα σημεία

αποδείξετε ότ

ΤΡΙΓΩ

πτονται 

ή εφαπτομένη

ι την ΒΓ στο 

τεται στην ΚΛ

δή ΑΒ δύο 

ΒΔ. Να 

τις ΟΑ,ΟΒ 

διχοτόμο ΑΚ

α δείξετε ότι 

μιας πλευράς 

ς του , τότε το

εις χορδές 

Μ  έτσι ώστε 

ανήκουν σε 

οι με κέντρο Ο

Μια ευθεία 

α A,Δ τον ένα 

τι ΑΒ=ΓΔ  

ΩΝΑ - ΚΥ

η 

Λ 

Κ. 

ο 

Ο 

2.
κα

χο

στ

2.
κα

τέ

κα

2.
κύ

2.
τέ

Ο

2.
εσ

τέ

το

Ο

2.
πρ

πα

πα

δι

τη

αν

ση

Α

ισ

Β)

(Β

ΥΚΛΟΣ 

.62 Δίνοντ

αι ακτίνες R κ

ορδές του μεγα

τον μικρότερο

.63 Θεωρο

αι ευθεία ε που

έμνει τους κύκ

αι Γ,Δ αντίστο

.64 Αν δύο

ύκλου στο Κ, 

.65 Αν δύο

έμνονται σε έν

ˆ ˆΟΕΑ ΟΕΓ , ν

.66 Δίνετα

σωτερικά του 

έμνουν τον κύ

ου τόξου ΚΛ κ

Ν  ΑΜ 

.67 Σε ισο

ροεκτείνουμε 

αίρνοντας τμή

αίρνοντας τμή

ιχοτόμους ΒΚ

ης ΑΕ) των εξ

ντίστοιχα του 

ημείο Μ. 

Α) Να απ

σοσκελές 

)  Να απ

Β,ΒΔ) τέμνοντ

ται δύο ομόκεν

και r με R>r αν

αλύτερου κύκ

ο. Να αποδείξε

ούμε τους ίσου

υ διέρχεται απ

κλους (Ο,ρ) κα

οιχα. Να αποδ

ο ίσες χορδές 

να αποδείξετε

ο χορδές ΑΒ  

να εσωτερικό 

να αποδείξετε 

αι κύκλος (Ο,ρ

έτσι ώστε ΟΒ

κλο στα Λ, Κ

και Μ μέσο το

σκελές τρίγων

τη βάση ΒΓ π

ήμα ΒΔ=ΑΒ κ

ήμα ΓΕ=ΑΓ. Σ

Κ (Κ σημείο τη

ωτερικών γων

τριγώνου, οι ο
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3 ΠΑΡΑΛΛΗΛΕΣ ΕΥΘΕΙΕΣ  

3.01 Στα σημεία Α και Β ευθείας ε φέρνουμε τις Αx 

, Βy παράλληλες μεταξύ τους και προς το ίδιο 

ημιεπίπεδο  ως προς την ε.  Αν Μ τυχαίο σημείο 

«μεταξύ « των Αx, Βy  να αποδειχτεί ότι η γωνία ΑΜΒ 

ισούται με το άθροισμα των γωνιών xΑΜ και yΒΜ. 

3.02 Από τα άκρα ευθ. Τμήματος ΑΒ  φέρνουμε 

προς το ίδιο ημιεπίπεδο τις παράλληλες Αx και  Βy. Στο 

ΑΒ  παίρνουμε σημείο Γ , στην Αχ τμήμα ΑΔ=ΑΓ  και 

στην ΒΨ τμήμα ΒΕ=ΓΒ.  Ν΄ αποδειχτεί ότι η γωνία 

ΔΓΕ είναι ορθή. 

3.03 Σε τρίγωνο ΑΒΓ  φέρουμε τις διαμέσους ΒΜ 

και ΓΝ. Προεκτείνουμε τη ΒΜ κατά τμήμα ΜΔ, ώστε 

ΒΜ=ΜΔ και τη ΓΝ κατά τμήμα ΝΕ ώστε ΓΝ=ΝΕ. Να 

αποδείξετε ότι : 

Α)  ΑΔ//ΒΓ  Β)  ΕΑ//ΒΓ 

Γ)  Τα σημεία Ε, Α και Δ είναι συνευθειακά. 

3.04 Nα αποδείξετε ότι αν η διχοτόμος εξωτερικής 

γωνίας τριγώνου είναι παράλληλη προς την τρίτη 

πλευρά του τότε το τρίγωνο είναι ισοσκελές και 

αντίστροφα. 

3.05 Από την κορυφή Α τριγώνου ΑΒΓ  φέρνουμε 

την ευθεία ε παράλληλη στην ΒΓ που τέμνει τις 

διχοτόμους των γωνιών Β,Γ στα σημεία Δ και Ε. Ν΄  

αποδειχτεί  ότι ΔΕ=ΑΒ+ΑΓ. 

3.06 Έστω τρίγωνο ΑΒΓ  και η διχοτόμος του ΑΔ. 

Από σημείο Ε της ευθείας ΒΓ, διαφορετικό από το Δ 

φέρνουμε την παράλληλη προς την ΑΔ η οποία τέμνει 

την ευθεία ΑΒ  στο Ζ και την ΑΓ  στο Η. Ν αποδειχτεί 

ότι το τρίγωνο ΑΖΗ είναι ισοσκελές. 

3.07 Στο ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  φέρνουμε τις 

διάμεσους ΒΒ΄ και ΓΓ΄ και μια ευθεία ε παράλληλη στη 

βάση ΒΓ. Να δειχτεί ότι τα τμήματα της ευθείας ε που 

βρίσκονται μεταξύ των ίσων πλευρών και των 

αντίστοιχων διαμέσων είναι ίσα. 

3.08 Έστω Ο το σημείο τομής των διχοτόμων των 

γωνιών Β και Γ ενός τριγώνου ΑΒΓ . Από το Ο 

φέρνουμε παράλληλη προς την πλευρά ΒΓ η οποία 

τέμνει τις ΑΒ  και ΑΓ  στα Δ και Ε αντίστοιχα. να 

δειχτεί ότι ΔΕ=ΒΔ+ΓΕ. 

3.09 Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο  ΑΒΓ ,  ΑΒ BΓ , η διάμεσος ΑΜ και ένα σημείο Η της διαμέσου. Στο Η 

φέρνουμε κάθετη προς την ΑΜ που τέμνει την ΑΒ  στο Ε και την ΑΓ  στο Ζ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΕΖ  

είναι ισοσκελές.     

3.10 Σε τρίγωνο ΑΒΓ  με ΑΒ AΓ  φέρνουμε την εσωτερική διχοτόμο Αδ και 

τη διχοτόμο Αε της εξωτερικής γωνίας Α. Από το Β φέρνουμε ευθείες 

παράλληλες προς τις Αδ και Αε αντίστοιχα οι οποίες τέμνουν την ευθεία ΑΓ  στα 

σημεία Δ και Ε. Να δείξετε ότι: 

Α) τα τρίγωνα ΑΒΔ  και ΑΒΕ είναι ισοσκελή  

Β) ΑΔ=ΑΒ=ΑΕ   Γ) Αε  ΒΔ  ,  Αδ  ΒΕ  και  Αε  Αδ      
δ

ε 1

4

23

A

B Γ

Ε

Δ
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3.17 Η γω

ΒΔ=ΑΒ και Γ

3.18 Έστω

Α)  από τις δι

Β)  από τις διχ

Γ)  απο τις διχ

3.19 Στο  

A+B+Γ +Δ +

 

70

     

 o45

Α 

Β 

Η Ε 

Γεωμετρία 

διπλανό σχήμ

υπολογιστούν 

3 και   4 

δείξετε ότι ένα

Πόσες πλευρ

ρχει κυρτό πο

ωνία Α ενός ισ

ΓΕ=ΓΑ αντίστ

ω τρίγωνο ΑΒ

ιχοτόμους των

χοτόμους των

χοτόμους της 

σχήμα  να υπ

+E+Z+H+Θ  

o130

o0

                    x
      y

Δ 

Γ 

ΑΘΡ

μα να υπολογισ

 

3.12

3.13
είναι

τα μέτρα των

α κυρτό ν-γων

ρές έχει ένα κυ

ολύγωνο που έ
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ΒΓ. Να αποδεί

ν γωνιών Β κα

ν  εξωτερικών

γωνίας Β και 

πολογίσετε το 
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3.21 Να υπολογίσετε το άθροισμα των γωνιών Α+Β+Γ+Δ+Ε του διπλανού 

σχήματος 

3.22 Σε τρίγωνο ΑΒΓ  με ΑΓ >ΑΒ φέρουμε το ύψος του ΑΔ και τη διχοτόμο ΑΕ της γωνίας  Να αποδείξετε ότι :         

Α) 
Λ Λ

Λ 180 Γ Β
ΔΕΑ

2
 

     Β) 
Λ Λ

Λ Β Γ
ΔΑΕ

2


  

3.23 Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ   με ΑΒ ΑΓ  και τη διχοτόμο του ΑΔ. Σ την ημιευθεία ΑΒ  παίρνουμε τμήμα 

ΑΓ΄=ΑΓ και στην πλευρά ΑΓ  τμήμα ΑΒ΄=ΑΒ. Να αποδειχτεί ότι τα σημεία Β΄, Δ, Γ΄ είναι συνευθειακά.             

3.24 Σε ευθεία θεωρούμε τα σημεία Α,Β και Γ έτσι ώστε 

ΑΒ=2ΒΓ και στο ίδιο ημιεπίπεδο κατασκευάζουμε τα 

ισόπλευρα τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΓΕ. Αν Ζ είναι το μέςο του ΑΒ ,  

να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΖΕ είναι ισόπλευρο. 

3.25 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ , στο οποίο ΒΓ=2ΑΒ και  Β 2Γ . 

Φέρνουμε τη διχοτόμο της γωνίας  Β που τέμνει την ΑΓ  στο Δ. 

Αν Μ  το μέσο της ΒΓ, να δείξετε ότι: 

A)    Το τρίγωνο ΒΔΓ είναι ισοσκελές.     

Β)  H γωνία Α είναι ορθή. 

Γ)  ΑΔ<ΔΓ   
 

3.26 Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο  ΑΒΓ  είναι ισοσκελές, 

 ΑΒ ΑΓ  και τα σημεία Δ και Β  βρίσκονται στην προέκταση 

της ΒΓ έτσι ώστε ΒΔ=ΓΖ. Αν ΔΕ  ΑΒ και ΖΗ  ΑΓ  να 

αποδείξετε ότι: 

Α)  ΔΕ ΖΗ  και   Β)  ΓΗ ΑΒ ΑΔ  .  

 
 

3.27 Σε κύκλο κέντρου Ο θεωρούμε μια ακτίνα ΟΑ, μια 

χορδή ΒΓ που είναι μεσοκάθετος της ακτίνας αυτής, και μια 

ακόμη χορδή ΑΔ που σχηματίζει με την ΟΑ γωνία 30ο . Δείξτε 

ότι ΑΔ=ΒΓ. 

 

3.28 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  στο οποίο είναι 

ˆ ˆB Γ 90   . Να αποδείξετε ότι η διχοτόμος ΑΔ της 

γωνίας Α σχηματίζει με την ΒΓ μια γωνία 45 . 

3.29 Έστω τρίγωνο ΑΒΓ  και εξωτερικά της ΑΒ  

κατασκευάζουμε ΑΔΒ ισόπλευρο. Αν η διχοτόμος ΑΝ 

είναι κάθετη και ίση με την ΑΔ να βρεθούν οι γωνίες 

του ΑΒΓ  

Α ΓΒ

Δ

Ε

Ζ

1

2

A

B Γ

Δ

Μ

Β Γ
Δ Ζ

Α

Ε Η

30

Ο
Α

ΔΓ

Β

Α 

Γ

Β

Δ

Ε
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3.30 Έστω

Από τυχαίο σ

που τέμνει τη

ΜΔ, ΑΒ στα 

ισοσκελές τρί

3.31 Έστω
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είναι ίσα 

3.32 Από 
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φέρνουμε κάθ

πλευρά ΑΒ  σ

ΔΑΓ είναι ίσα

3.33 Να α

Α)  Οι δι

πλευρές τους 

Β)  Οι δι

πλευρές τους 

3.36 Δίνετ

Στην προέκτα
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Δ Γ

A B

Ε

Ζ

4 ΠΑΡΑΛΛΗΛΟΓΡΑΜΜΑ 

4.01 Στο Παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  του διπλανού σχήματος να 

υπολογίσετε τις γωνίες x και y. 

 

4.02 Θεωρούμε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  και έστω Ε το μέσο της ΑΔ. Στο Ε φέρουμε μια ευθεία κάθετη 

στη ΒΕ που τέμνει τη ΔΓ στο Ζ, και την ευθεία ΒΑ στο Ν. Να αποδείξετε ότι : 

Α)  ΕΝ = ΕΖ 

Β)  ΒΖ = ΔΖ + ΔΓ 

4.03 Έστω τρίγωνο ΑΒΓ  και φέρνουμε ΓΔ το ύψος. Έστω Μ μέσο του ΓΔ και η κάθετη Από το Γ στη ΔΓ 

τέμνει την ΑΜ στο Ε. Να αποδείξετε ότι ΔΕ=ΑΓ 

4.04 Δίνεται ιςοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ,  ΑΒ ΑΓ  και Σ  τυχαίο σημείο της ΑΓ. 

Προεκτείνουμε την ΑΒ  προς το μέρος του Β κατά τμήμα ΒΡ=ΣΓ. Αν ΣΚ//ΑΒ, να 

αποδείξετε ότι: 

Α)  τρίγωνο ΣΚΓ είναι ισοσκελές. 

Β)  Τα τρίγωνα ΒΡΜ και ΜΚΣ είναι ίσα 

Γ)  Η ΒΓ διχοτομεί την ΡΣ. 

 

4.05 Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ   και στις προεκτάσεις των διαμέσων του ΑΜ , ΒΝ  τα σημεία Δ, Ε τέτοια ώστε 

ΜΔ=ΜΑ και ΝΕ=ΝΒ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι ΓΔ=ΓΕ και ότι τα σημεία Γ, Δ και Ε είναι συνευθειακά. 

4.06 Δίνετε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  (ΑΒ ΑΓ ) και σημείο Μ  στην προέκταση της βάσης ΒΓ  προς το μέρος 

του Β. Από το Μ φέρουμε παράλληλες προς τις πλευρές ΑΒ  και ΑΓ , οι οποίες τέμνουν τις ημιευθείες ΓΑ, ΑΒ  

στα σημεία Δ και Ε αντίστοιχα. Να αποδειχθεί ότι ΜΔ ΜΕ ΑΒ  . 

 

4.07 Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  από τις κορυφές Α και Γ φέρνουμε 

    και      .  Να αποδείξετε ότι το ΑΖΓΕ είναι 

παραλληλόγραμμο.  

 
 

Β Γ

Α

Σ

Ρ

Μ Κ
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4.08 Δίνετ

 τέμνει την ΒΓ

Να αποδείξετ

A)   Τα τρ

B)   Τα τμ

                        

Γ)  Τα τε

4.09 Δίνε

συνέχεια την

στα σημεία Κ

A)   

B)  Το τ

Γ)  Η Κ

4.11 Δίνε

Αx και Βy , ό

Γ1. Να αποδε

Γ2.  Να βρεθο

 

Γεωμετρία 

ται παραλληλ

Γ στο Ε και η δ

ται ότι :  

ρίγωνα ΑΒΕ  κ

μήματα ΑΕ  κα
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λόγραμμο ΑΒΓ

διχοτόμος της

και ΑΖΒ είναι 
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ίδιο μέρος τη
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4.10 Δίνε
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4.12 Απ' 

ημιευθείε

τέμνει τη

σημείο Δ
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Κ
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ΟΡΘΟΓΩΝΙΟ – ΡΟΜΒΟΣ 

4.13 Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ και το συμμετρικο Ε του Α ως προς την ΒΔ. Η ευθεία ΒΕ τέμνει την ΓΔ στο 

Μ. Αν Ν είναι η προβολή του Μ στην ΒΔ, να αποδειχθεί ότι τα σημεία Α,Ν,Γ είναι συνευθεικά   

4.14 Το τετράπλευρο ΑΒΓΔ  του διπλανού σχήματος είναι ρόμβος. Αν α̂ 3x 2   και 

β 2x 7 


, τότε να υπολογίσετε το x  

4.15 Σε κύκλο (Ο , ρ) φέρνουμε χορδή ΑΒ = ρ και παίρνουμε τυχαίο σημείο Μ του κυρτογώνιου τόξου AB


.Αν Γ , Δ , Ε , Ζ είναι τα μέσα των ΟΑ , ΟΒ , ΜΒ , ΜΑ , αντίστοιχα , να αποδείξετε ότι : 

Α.  Η γωνία  0AOB 60  

Β.  Το τετράπλευρο ΓΔΕΖ είναι ρόμβος. 

4.16 Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με βάση την ΒΓ και     .  

Α)  Αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΓ είναι ισοσκελές . 

Β)  Να δείξετε τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΔΓ είναι ίσα . 

Γ) Αν προεκτείνουμε την ΑΔ να αποδείξετε ότι διέρχεται από το μέσο της ΒΓ . 

Δ) Αν ΔΜ = ΜΕ , αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΒΔΓΕ είναι ρόμβος . 

 

 
 

4.17 Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ  και Ε,  Ζ,  Κ ,  Λ   τα μέσα των ΒΓ ,  ΑΔ ,  ΑΓ ,  ΒΔ  αντίστοιχα. 

Α.  Δείξτε ότι το τετράπλευρο ΚΕΛΖ  είναι παραλληλόγραμμο. 

Β Αν επιπλέον ΑΒ ΓΔ , να δείξετε ότι το ΚΕΛΖ  είναι ρόμβος. 
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4.18 Πάν

ΔΓΕ


. 

4.19 Προ

και ΒΖ αντίσ

Α)  ΑΖ =

4.20 Δίνε

εξωτερικά το

4.21 Θεω

τρίγωνο ΒΓΖ

4.22 Σε τε

την πλευρά Β

σημείο Θ κα

Α  Το τ

Β  ΔΕ=

Γ  Τα τ

Δ  ΑΕ=

4.23 Θεω

Στις ίσες πλε

 έτσι ώστε 

Αν τα Ζ και 

στην ΒΓ, τότ

Α Να α

Β  Να α

Γ Να α

4.24 Δίνε

Έστω Ζ το μ

Α  

Β ΓΖ=

Γ ΓΖ κ

Γεωμετρία 
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= ΔΕ  

εται τρίγωνο
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ων ευθειών Α

ΝΟ 

ρνουμε τμήμ

ΒΓΔ  κατά Α
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4.25 Σε τε

Α Να υ

Β Να δ

Γ Να υ

 

4.26 Δίνε

στην ΑΔ τέτο

Α)  α απ

Β)  Να α

Γ)  Να α

Δ)  Να π

αντίστοιχα .

4.27 Δίνε

Να αποδείξε
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Β) Το τ

Γ)  Το τε
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4.28 Σε 

φέρνουμε Μ

 

4.29 Στο

σημεία Δ κα

ΑΔ=ΔΕ=ΕΓ

ΔΜΕ είναι ο

4.30 Δίν

Φέρουμε ΔΖ

ΓΔ αντίστοι

4.31 Σε τ

μέσο της ΒΔ

Α)  To 

Β) ΑΓ

Γ)  ΜΝ

4.32 Σε 

θεωρούμε το

αντίστοιχα. 

Α)     Είναι ο

Β)     Έχει π

Γ)     Έχει δι

Δ)     Αν επι

4.33 Δύο

σημείο Α. Α
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Γεωμετρία 
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4.34 Σε τρίγωνο ΑΒΓ φέρνουμε  ΑΔ ΒΓ  και σημείο Η στην 

ΑΔ ώστε η γωνία 0ΑΒΗ 20 , γωνία 0ΗΒΓ 40  και γωνία 

0ΗΓΒ 30  

Α) Να αποδείξετε ότι ΓΗ ΑΒ . 

Β)  Να υπολογίσετε τη γωνία ΑΓΗ . 

4.35 Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  προεκτείνουμε την πλευρά 

ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ. Αν η ΒΕ τέμνει την ΑΓ  στο σημείο Ζ και 

τη  ΔΓ στο σημείο Η, να αποδείξετε ότι: 

Α)  Το τ ΒΔΕΓ είναι παραλληλόγραμμο. 

Β)  ΔΗ=ΗΓ 

γ)  Η ΔΖ Περνάει από το μέσο της ΒΓ.  

4.36  Σε τρίγωνο ΑΒΓ  η γωνία Β είναι 45ο . Αν ΑΔ και ΓΕ τα 

δύο ύψη του τριγώνου  και Μ το μέσο της ΑΓ  να αποδείξετε ότι 

ME MΔ  

4.37 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  με γωνία Α=45ο, τα ύψη ΒΔ και ΓΕ 

που τέμνονται στο Η, το μέσο Μ του ΑΗ και το μέσο Ν του ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

Α)  EN=ΔΝ 

Β)  ΕΜ=ΜΔ 

Γ)  Τα τρίγωνα ΑΗΔ και ΒΔΓ είναι ίσα. 

Δ)  Το τετράπλευρο ΔΜΕΝ είναι τετράγωνο  
 

4.38  Έστω  Θ  το βαρύκεντρο τριγώνου  ΑΒΓ . Αν ΑΘ=ΒΓ, να 

αποδείξετε ότι ΒΘ ΓΘ .    

                    

 

4.39  Σε κύκλο (Ο,R) προεκτείνουμε τη διάμετρο ΑΒ  κατά 

τμήμα ΒΓ=R και φέρνουμε το εφαπτόμενο τμήμα ΓΔ. Να 

αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισοσκελές 
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4.40 Δίν

στο Γ και η 

Ε. Να αποδε

Α)  ΔΑ

Β) ΓΑ

4.41  Δίν

τέμνονται στ

ΒΓ.Να αποδ

α)  ΕΝ

β)  ΕΜ

γ)  ΜΝ

4.42 Έστω

Η διχοτόμος τ

την ΑΒ στο μ

A)  Δείξτ

B)  Δείξτ

Γ)  Αν Λ

    

4.43  Δίνε

 Να αποδείξετ

Α)  Η γω

Β)  Το τ

Γ)  Το  τ

Δ)  Αν Ο

 να δείξετε ότ

4.44 Ένα 

ΑΔ=2ΑΓ. Να

Από  ένα εξωτε
τμήματα   ΡΑ, 
(προς το μέρος
Αν η  ευθεία  Ο
Α)   γωνία  
Β)   ΡΜ=2R
Γ)  Το τετρ

 

Γεωμετρία 

νεται παραλλη

κάθετη από το

είξετε ότι: 

Α  ΕΓ. 

Α  ΔΕ. 

νεται οξυγώνι

το Η, το μέσο

δείξετε ότι: 

Ν=ΔΝ 

Μ=ΔΜ 

Ν  ΔΕ 

ω παρ/μο ΑΒΓ

της γωνίας Δ


μέσο της Ε. 

τε ότι: ΑΔ 

τε ότι: ΚΔ 

Λ , Μ είναι τα

εται τετράγων

τε  ότι: 

ωνία ΒΕΓ είνα

ρίγωνο ΔΒΕ ε

τετράπλευρο Α

Ο το κέντρο το

τι το Κ είναι τ

τρίγωνο ΑΒΓ

α αποδείξετε ό

ερικό σημείο  Ρ
 ΡΒ, ‘οπου ΑΡΒ

ς του Β)  κατά  τ
ΟΡ  τέμνει τον κ
ΒΡΜ=300      

R 
ράπλευρο ΟΑΚ

ηλόγραμμο ΑΒ

ο Α προς την 

ιο τρίγωνο ΑΒ

ο Μ του ΗΑ κα

ΓΔ με A 12



 τέμνει  

ΑΒ
2

 

ΔΕ
2

 

α μέσα των τμη

νο ΑΒΓΔ . Πρ

αι 450.      

είναι ορθογών

ΑΒΕΓ είναι π

ου τετραγώνου

ο βαρύκεντρο

Γ  έχει Γ=45ο κ

ότι  ΑΔΒ=75ο 

Ρ ,  κύκλου  (Ο, 
Β=600. Προεκτ
τμήμα  ΒΜ=ΟΒ
κύκλο στο  Κ,  ν

ΚΒ είναι ρόμβος

ΒΓΔ . Η κάθετ

ΑΒ  τέμνοντα

ΒΓ , τα ύψη Β

αι το μέσο Ν τ

o20 .  

ημάτων ΑΔ κα

ροεκτείνουμε τ

νιο και ισοσκε

αραλληλόγρα

υ ΑΒΓΔ και η

ο  του τριγώνο

και Β=15ο . Στ

. 

R)  φέρουμε τα
είνουμε το  ΟΒ
Β.   
να αποδείξετε ό

ς 

τη προς τη ΒΓ

αι στο σημείο 

Δ και ΓΕ που

της πλευράς 

αι ΖΕ αντίστο

την πλευρά ΔΓ

ελές . 

αμμο.  

η ΕΟ τέμνει τη

ου ΒΔΕ.  

την προέκτασ

α εφαπτόμενα 
Β  

ότι: 

Δ 

Κ 

Λ 

Γ 

 

οιχα δείξτε ότι

Γ προς το μέρ

ην ΒΓ στο Κ ,

η της πλευράς

Δ

Β
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Ζ 

ι: 
ΑΔ

ΛΜ
2
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

ρος του Γ κατά

, 

ς ΓΑ προς το Α

Α

Ε

Β

Α

Ε
Η

Μ
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Δ
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ΖΛ
2


  

ά τμήμα ΓΕ =

Α παίρνουμε 

Γ
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Ν

Γ 

Ε 
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4.45 Δίνεται κύκλος (Ο,R), μια διάμετρος ΑΒ και χορδή ΑΓ=R. Φέρνουμε ΟΚ 

κάθετη στη ΒΓ που η προέκταση της τέμνει τον κύκλο στο Δ. 

Α.  Να δείξετε ότι ΑΓ = 2.ΟΚ  

Β.  Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΟΔΓ είναι ρόμβος.   

 
 
 
 
 

4.46 Δίνεται κύκλος με κέντρο Ο και μία διάμετρος του ΑΒ. Φέρουμε τη 

μεσοκάθετο του ΟΑ που τέμνει την ΟΑ στο Μ και τον κύκλο στο Γ.  Να 

αποδείξετε ότι: 

Α)  Το τρίγωνο ΑΟΓ είναι ισόπλευρο 

Β)  Η ΟΓ είναι διχοτόμος της γωνίας ΜΓΒ 

Γ)  ΓΒ = 2ΓΜ. 

  
 

4.47 Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ όπου Β = 2Γ. Φέρνουμε το ύψος 

ΑΔ. Προεκτείνουμε την ΑΒ προς το Β και στην προέκταση παίρνουμε τμήμα 

ΒΕ = ΒΔ. Προεκτείνουμε το τμήμα ΕΔ που τέμνει την πλευρά ΑΓ στο Μ. Να 

αποδείξετε ότι : 

Α)    ΑΒΔ = 2  ΒΔΕ  
Β)    Το Μ είναι μέσο της ΑΓ.    
 

4.48 Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ( Α=90ο) με Γ=30ο.Αν η μεσοκάθετη της ΒΓ  

στο μέσο της Μ , τέμνει την ΑΓ στο Δ , να αποδείξετε ότι  

Α)   Η ΒΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΒΓ 

Β)  
AΓ

ΑΔ=
3

  

4.49  Δίνεται κύκλος (Ο,R)  και η διάμετρός του ΑΒ. Προεκτείνουμε την 

διάμετρο ΑΒ προς το μέρος του Β κατά τμήμα ΒΓ = R.  Από το Γ φέρνουμε 

την εφαπτομένη    ΓΔ  του  κύκλου . Να αποδεί-ξετε ότι: 

Α.  Τα τρίγωνα ΑΔΒ και ΟΔΓ είναι ορθογώνια. 

Β.  Το τρίγωνο ΟΔΒ είναι ισόπλευρο. 

Γ.  Τα τρίγωνα  ΟΑΔ και ΒΓΔ είναι ίσα. 

Ο ΒΑ

Γ Δ

Κ

Γ

Μ OΑ
Β
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Δ

E

B

A
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Δ
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4.50 Σε τε

Α.  Να υ

Β.  Να δ

Γ.  Να υ

4.51 Στο π

 ΑΒΓ ορθογώ

 τα Δ και Ε εί

ΔΖ = ΕΔ. 

 Να αποδείξετ

Α.  ΑΕ =

Β.  ΕΖ //

Γ.   ΑΕΒ

 

4.52 Σε τε

διαγωνίων ΑΓ

Α)  Τα τ

Β)  Οι ευ

4.53 Δείξτ

σχηματίζουν τ

4.54 Α) 

ΑΓ  τριγώνου

Β) Θεω

ΓΕ , ΒΖ  και 

4.55 Δίνετ

1
ΔΖ ΓΔ

3
 , α

4.56 Δίνετ

ΓΔ ΑΕ ΑΒ 

4.57 Σε τρ

Γεωμετρία 

ετράγωνο ΑΒ

υπολογίσετε τι

δείξετε ότι το τ

υπολογίσετε τη

παρακάτω σχή

ώνιο τρίγωνο μ

ίναι τα μέσα τ

τε ότι : 

=ΕΖ = 
2


 

/ ΑΓ Μονά

ΒΖ είναι ρόμβο

ετράπλευρο Α

Γ και ΒΔ αντί

ετράπλευρα Ε

υθείες ΕΗ, ΖΘ

τε ότι τα μέσα

τετράγωνο. 

Να αποδείξε

υ ΑΒΓ  διχοτο

ρούμε τετράπ

ΔΕ  αντίστοιχ

ται παραλληλ

αντίστοιχα. Αν

ται ισόπλευρο

Β . Αν Ζ  το σ

ρίγωνο ΑΒΓ  

ΓΔ κατασκευ

ις γωνίες του 

τρίγωνο ΒΕΖ 

ην γωνία 




ήμα είναι: 

με ̂  = 1∟ κ

των ΒΓ και ΑΒ

Μονάδες 9 

άδες 9 

ος Μονά

ΑΒΓΔ ονομάζο

ίστοιχα. Να απ

ΕΚΗΛ και ΖΚ

Θ και ΚΛ διέρ

α των πλευρών

τε ότι η διάμε

ομούνται. 

πλευρο ΑΒΓΔ

χα, να αποδείξ

λόγραμμο ΑΒ

ν Η  το σημείο

ο τρίγωνο ΑΒ

σημείο τομής τ

είναι  B 2Γ 

άζουμε τα ισό

τριγώνου ΑΔΕ

είναι ορθογώ


  

και ̂  = 30ο,

Β αντίστοιχα, 

άδες 7 

ουμε Ε, Ζ, Η, 

ποδείξετε ότι 

ΚΘΛ είναι παρ

ρχονται από το

ν ορθογωνίου

εσος ΑΜ  και 

. Αν Ε, Ζ  τα

ξετε ότι το τετ

ΓΔ  και στις π

ο τομής των ευ

ΒΓ  και στι ημι

των ευθειών Α

ο90 . Αν ΑΔ 

όπλευρα ΑΒΕ

Ε 

ώνιο και ισοσκ

 

Θ τα μέσα τω

: 

ραλληλόγραμμ

ο ίδιο σημείο.

υ σχηματίζουν

το ευθύγραμμ

α μέσα των ΑΒ

τράπλευρο ΚΛ

πλευρές του Α

ευθειών ΑΔ  κ

ιευθείες ΒΓ , Γ

ΑΒ  και ΔΕ  ν

το ύψος του Α

Ε εσωτερικά κα

κελές, 

ων πλευρών Α

μα. 

ν ρόμβο, ενώ τ

μο τμήμα ΔΕ

Β , ΓΔ αντίστο

ΛΜΝ  είναι π

ΑΒ , ΓΔ  τα ση

και ΕΖ  να απ

ΓΑ τα σημεία 

να αποδειχθεί 

ΑΒΓκαι Μ το 

Γ

Α

αι ΒΓΖ εξωτε

ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ

τα μέσα πλευρ

 που ενώνει τ

οιχα και Κ , Λ

παραλληλόγρα

ημεία Ε, Ζ  ετ

οδειχθεί ότι Δ

Δ , Ε  αντίστο

ότι ΑΒ 3ΑΖ

μέσο της ΒΓ

Δ

ερικά. 

Α και Κ, Λ τα

ρών τετραγών

τα μέσα των π

Λ, Μ , Ν  τα μέσ

αμμο. 

τσι ώστε ΒΕ 

ΔΑ ΔΗ  και 

οιχα ετσι ώστε

Ζ .  

, δείξτε  ότι Α

Ζ

Ε

Δ
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4.58 Δίνετ

συμμετρικό τ

αποδειχθεί ότ

4.59 Θεω

αντίστοιχα. Ν

4.60 Δίνετ

ότι  α) ΑΒ =

4.61 Δίνετ

4.62 Σε έν

ΑΝ=ΝΡ=ΡΓ. 

Δίνεται παραλ
στην ευθεία Β
την προέκτασ
Α)  τα 
Β)  το 
Γ)  το 

Δ)   
4.63 Δίνετ

τμημάτων ΑΒ

Α  Τα τ

Β Τα σ

 
 
 
 
 

4.64 Δίνετ

Οι ευθείες ΑΔ

Έστω Κ, και Λ

Α.  B̂=9

Β  Τα τ

Γ  ΑΓ

Δ  Η ΚΛ
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ται ισοσκελές

ου Ε ως προς 

τι   οΖΕΛ 90

ρούμε τρίγων

Να αποδειχθεί 

τε παρ/μο ΑΒ

=2ΑΔ      β) 

ται τριγωνο Α

να τρίγωνο ΑΒ

Να αποδειχθε

λληλόγραμμο
ΒΓ, Μ το μέσο
ση της ΑΔ. Να
τρίγωνα ΔΜΖ
τρίγωνο ΑΕΖ
τρίγωνο ΑΜΖ

     

ται τρίγωνο Α

Β, ΓΗ και ΔΕ 

ρίγωνα ΚΔΕ κ

σημεία Ι, Κ ,Λ

ται τετράπλευ

Δ και ΒΓ τέμν

Λ τα μέσα τω

90  

ρίγωνα ΚΔΒ κ

ΕΖ. 

Λ μεσοκάθετο

agr 

ς τρίγωνο ΑΒΓ

το μέσο Μ τη

     

νο ΑΒΓ , τις δι

ότι    α) τα Δ,

ΒΓΔ  με Α=12

ΔΕ=2ΑΖ οπ

ΑΒΓ  με B 45

ΒΓ είναι ΒΓ =

εί ότι το τρίγω

ο ΑΒΓΔ με ΑΒ
ο της ΓΔ και Ζ
α αποδείξετε ό
Ζ και ΓΜΕ είν
Ζ είναι ορθογώ
Ζ είναι ισοσκε
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ης ΒΓ και σημ
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4.65 Στο τ

Α Να δ

Β Να δ

Γ Αν Κ

  
 
Δίνεται κύκλος
μεσοκάθετο το
Να αποδείξετε 
Α)  Το 
Β)  Η Ο
Γ)  ΓΒ

 
 

4.66 Δίνετ

Οι προεκτάσε

Α)  Τα τ

Β)  Το τε

Γ)  Αν η

  α) Το

  β)  

4.67 Δίνετ

Ε και ΑΖ , ΕΗ

Δείξτε ότι : 

Α)  ΑΒ=

Β)  ΑΖ=

Γ) ΔΕ=

Δ) το τρ

 

Γεωμετρία 

τρίγωνο ΑΒΓ 

δείξετε ότι  

δείξετε ότι το 

Κ το σημείο το

ς με κέντρο Ο κ
ου ΟΑ που τέμν
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τρίγωνο ΑΟΓ ε

ΟΓ είναι διχοτό
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ΤΡΑΠΕΖ

4.68  Σε 

αποδείξετε ό

Α)  το τ

Β)  AB

4.69  Στο

διέρχεται απ

κάθετες στη

ΑΚ. Να δείξ

Α) MN

 Σε ορθογώνιο 
αποδείξετε ότι:
Α)  Τ
Β)  Τ

4.70 Στο

Ζ,Μ,Η είναι

Α) ΔΖ=ΜΗ 

Β) Οι γωνίες

4.71 Δίν

γωνίας Β. Η

αποδείξετε ό

είναι κορυφέ

4.72 Δίνετ

αντίστοιχα ,να

4.73 Σε τρ

ημιευθείες ΑΗ

ΗΔ=ΗΑ και Μ

Α  το τρ

Β Η ΒΓ

Γ Το τε
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ΕΖΙΑ – Θ

πεντάγωνο Α

ότι: 

τετράπλευρο Β

B+BΓ=ΕΔ  

ο διπλανό σχή

πό την κορυφή

ην (ε), το Μ είν

ξετε ότι: 
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N

2
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ΑΒΓΔ  κέντρο
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ο τρίγωνο ΟΕΖ
ο τετράπλευρο 

ο διπλανό σχή

ι τα μέσα των 

ς  ΔΖΗ και Μ

νεται παραλλη

Η διχοτόμος τη

ότι τα μέσα Κ

ές ρόμβου. 
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ρίγωνο ΑΒΓ φ
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ρίγωνο ΑΒΔ ε
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agr 
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ΑΒΓΔΕ  είναι Α

ΒΓΔΖ είναι ισ
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Α Β

Ε
Γ

Δ

α) Το τετράπλευρο ΖΒΚΜ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.     
β) Το τετράπλευρο ΖΒΜΗ είναι ισοσκελές τραπέζιο.  
 

 

4.80 Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με 090ˆˆ A ,  ΓΔ = 2ΑΒ και 045ˆ  . Από την κορυφή Β φέρουμε τη ΒΕ 

κάθετη στη ΔΓ . 

Α)  Να αποδειχθεί ότι το ΑΒΓΕ είναι παραλληλόγραμμο.  

Β)  Το ΑΒΕΔ είναι τετράγωνο  

Γ)  Αν Ν το μέσο του ΑΕ και Μ το μέσο του ΒΕ να δειχθεί ότι  

ΝΜ = 
4


 

 

4.81 Σε τραπέζιο ΑΒΓΔ θεωρούμε την διάμεσο ΕΖ. Η διχοτόμος της ̂  τέμνει την διάμεσο στο Μ και διέρχεται από 

την κορυφή Β και η ΑΜ τέμνει την ΓΔ στο Η. 

Να αποδείξετε ότι  

Α.  το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισοσκελές  

Β.  το σημείο Μ είναι μέσο του ΒΔ και το τρίγωνο ΑΜΔ  

είναι ορθογώνιο 

Γ.  το τετράπλευρο ΑΒΗΔ είναι ρόμβος 

 

 
 

4.82 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ . Έστω Η το ορθόκεντρό του, Ι, Κ, Λ τα 

μέσα των τμημάτων ΑΒ, ΓΗ και ΔΕ αντίστοιχα.  Να δείξετε ότι:  

Α.  Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΓΕ είναι  ορθογώνια 

Β.  Τα τρίγωνα ΚΔΕ και ΙΔΕ είναι ισοσκελή. 

Γ.  Τα σημεία Ι, Κ ,Λ είναι συνευθειακά  

 

4.83 Δίνεται  παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ=2ΒΓ. Προεκτείνουμε τη  πλευρά ΑΔ και προς τα δύο μέρη  και  

παίρνουμε τα σημεία Ε και Ζ έτσι ώστε  

ΑΕ = ΔΖ = ΑΔ. 

Α.  Να αποδείξετε ότι τα τετράπλευρα ΑΓΒΕ και ΒΓΖΔ είναι  παραλληλόγραμμα 

Β.  Αν  τα Κ και Λ είναι τα κέντρα των ΑΓΒΕ και  ΒΓΖΔ αντίστοιχα   να δείξετε ότι  το ΒΓΛΚ είναι ρόμβος  

Γ.  Να δείξετε ότι ΒΖ  ΓΕ 
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5 ΕΓΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ - ΕΓΓΡΑΨΙΜΑ  ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΑ 

 

5.01 Δύο κύκλοι Κ και Λ εφάπτονται στο Α. Δύο ευθείες που 

περνούν από το Α τέμνουν τον κύκλο Κ στα Β και Δ και τον κύκλο Λ 

στα Ε και Γ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι ΒΔ//ΓΕ. 

 

5.02 Δύο κύκλοι τέμνονται στα σημεία A  και B . Μια ευθεία 

διέρχεται από το A  και τέμνει τους κύκλους στα σημεία Γ  και Δ . 

Έστω Μ  το μέσο του ΓΔ . Η ευθεία ΒΜ  τέμνει τους κύκλους στα 

σημεία Ε  και Ζ . Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΓΜΖ  και ΕΜΔ  είναι 

ίσα και ότι ΜΕ ΜΖ .  

 

5.03 Εξωτερικά ενός ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ ,  ΟΑ̂ 90   

θεωρούμε Τετράγωνο ΒΓΔΕ. Αν Ο είναι το κέντρο του τετραγώνου 

αυτού, να αποδειχθεί ότι η ΑΟ διχοτομεί τη γωνία Α. 

 

5.04 Οι κορυφές Α, Β και Δ παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ  είναι 

σημεία του κύκλου με κέντρο Ο. Αν Ε είναι το αντιδιαμετρικό σημείο 

του Α να αποδείξετε ότι: 

Α)  ΒΓ ΔΕ  και ΔΓ ΒΕ . 

Β)  ΕΓ ΒΔ  
 

 

5.05 Δύο ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ  και ΒΓΔ έχουν κοινή 

υποτείνουσα ΒΓ και οι κορυφές Α και Δ βρίσκονται προς το ίδιο μέρος 

της. Αν Ε και Ζ οι προβολές των Β και Γ στην ευθεία ΑΔ να δείξετε 

ΑΕ=ΔΖ. 
 

 

5.06 Δίνονται οι κύκλοι (Κ,R) και (Λ,ρ) που εφάπτονται εξωτερικά 

στο σημείο Α. Ευθεία που διέρχεται από το Α τέμνει τους κύκλους στα 

σημεία Β και Γ αντίστοιχα. Αν ε είναι η εφαπτομένη του κύκλου (Κ,R)  

στο Β, να αποδείξετε ότι ΓΛ ε  
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Μ
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5.12 Ένα

ημιευθεία  Β

αποδείξετε ό

Α)  Τα 

Β)  ΜΝ

 

5.13 Δίν

φέρνουμε ευ

σημείο Ε. Ν

5.14 Δίν

Έστω ΕΖ η 

ευθεία παρά

Να αποδείξε

Α)  Το 

Β)  Αν 

το τετράπλευ

5.15 Έστω

τέμνει την ΑΓ

5.16 Δίνετ

αποστάσεις το

5.17 Έστω
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5.18 Κύκλ
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5.24 Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι ΒΓ = 2 ΑΒ. Έστω Μ το μέσο της πλευράς ΒΓ . Στην πλευρά ΑΓ παίρνουμε τα 

σημεία Ν και Ρ έτσι ώστε ΑΝ = ΝΡ = ΡΓ. Να αποδειχθεί ότι: 

Α) ΜΡ // ΒΝ 

Β) Η ευθεία ΒΝ διέρχεται από το μέσο του ΑΜ 

Γ) Η ΒΝ είναι κάθετη στην ΑΜ. 

Δ) Η γωνία ΑΜΡ είναι ορθή. 

Ε) Αν η γωνία ΜΑΓ είναι ίση με 30ο , τότε ΒΝ = 2ΡΓ . 

5.25 Έστω (Κ, ρ) κύκλος και σημείο Ρ, στο επίπεδό του, τέτοιο ώστε ΚΡ =2ρ. Φέρνουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΡΑ 

και ΡΒ.  

Να αποδείξετε ότι: 

Α.  ˆ  = 30ο 

Β.  ˆ  = 120ο 

Γ.  το ΡΑΒ είναι ισόπλευρο  

5.26 Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι  3    και  2     

Α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου   

Β)  Αν ΑΔ το ύψος του τριγώνου ΑΒΓ και η διάμεσός του ΑΜ τότε : 

 i)  Να αποδείξετε ότι   = 30ο  

 ii)  Να αποδείξετε ότι 
4


    

5.27 Στο διπλανό σχήμα είναι (Ο,R) ο περιγεγραμμένος στο τρίγωνο ΑΒΓ, κύκλος, ΒΔ , ΓΕ τα ύψη του ΑΒΓ και 

ΒΖΑΒ. Να δείξετε ότι: 

Α η ΑΖ διάμετρος του κύκλου  

Β το  παραλληλόγραμμο,  

Γ Το  
1
2

   , Μ το μέσο της ΑΒ  
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