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70 Avayoviepa
13-4-2022

Oépna A
Al.’Ecto pa cuvéptnon f opiopévn 6’ éva diotnpa A kot X, éva ecotepikd onueio tov A. Avn f
TOPOVGLALEL TOTIKO 0KPOTOTO GTO X, Kat Etvat Topaymyioiun 6to onpeio oavtd, 10te va anodeilete Otu
f'(x,)=0

povéoeg 7
A2.'Eoto f po cvvaptnon opiouévn o éva didotnua A. Ti ovopdlete apyikn cuvaptnon

N mapdyovoa g f 010 A ;

povéoeg 4

A3. OepnoTE TOV TOPAKATO 1GYVPIGUO:

p
« Av o suvaptnon f etvar cuveyng oto [a,B] ue I f (x)dx >0, tote elvar ko f (x) >0 yio kaOe

X € [a, B] ».
a) Etvor aAn0ng, 1 wevdng n mpdtaon;
P) No attioAoynoete TV amdvinon oo 6To EPMTNLLO d.
povadeg 143
Ad4. No yapoxtnpicete Tig TPOTAGEIS TOV akoAoVBOVVY, YPAPOVTIS GTO TETPASLO GOG, OITAC GTO YPOLLLLOL
7oV avTIoTOLYEL 68 KABE TPpOTOGoN, TN AEEN ZMOTH, av 1 TpodTaoN gival cwot, | AdBog, av 1 Tpdtacn
elvatl AavBoaopévn.

a) J‘_OL (x* +1)dx < J‘_u (X4 +x%+ 1dx , yuo kabe o0 >0.

B) Mia cuvéptnon f Aéyetar yvnoing abéovoo og Eva dtaotnua A Tov TEdIOV 0PIGHOD TNE, OV
VIAPKOLY X, X, EA pE X, <X, tétow, dote f(x,)<f(x,).

v) lim (xnulj =1.
X—>+© X

HOVAdEG 6
AS. No petapépete 610 TETPEOId 606 TO YPELLLUO TOV OVTIGTOLKEL GTIV CMGTY| OTAVINGT OTIC TOPAKATM
TPOTAGELS.
A) Alvovtal 01 YpaQikéc TapacTdoels TV cvvaptioswy fi, , 3, fi.
y“ yA
\ s// Cfl
1 I > x’ /0 0 ~__ X
X o 0 B X Cf2
Yy

y
y4 y A

o ! Cf3 __/I/ i Cﬂ

I ; > I I >
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AvTég IOV 1KAVOTo10VV TIg VToBéaelg Tov Bewpnipatoc Rolle oto [a, B] eivar ot
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a) £ ko fs B) wovo n fa v) povo n f2 0) > xou f3 €) f1 xou f4

B) Aivovtat ot cuvaptioelg f,g 600 popég mapaywyiceg oto R. Av '(X) = g'(x) Y kabe xeR,

TOTE O 00 TIG TAPUKATO GLVOTKEG Tpémel emmAéov va woyvet bote f(x)=g(x)yw kébe x e R ;

a) f, g ovveysic oto R B) £(0)=g(0) PE"(0)=g"(0)
d) f"(x)=g"(x) £) Kapio GAAN cuvOiKn
povadeg 4
Oépno B
Atvovton ot cuvaptiioelg f(x)= Jx =2 xa g(x)=v8-x .
B1. Na Bpeite tic cuvaptioelg f +g ko % .
povédeg 2+2
B2. Na Bpeite ) cuvépmon h(x)=gof.
povadeg 5
B3. Na d¢itete 0t 1 f avticTpépetal, va opiceTe TNV AVTIGTPOEN TNG Ko Vo fpeite TOV TOTO TG,
povadeg 5
B4. No 6yed166£TE 670 1810 GVGTNHO AEOVOV TIC YPAPIKES TOPAGTAGELS TV cvuvaptiosoy f kat £ .
povadeg 5
BS5.Na Bpeite to opua :
a) lim g(x) Kot p) lim lng(x)
x—4" f(x) x—4" f(x)
povéoeg 6
Oéna I
‘xz - ZX‘
Atveton n cvvaptnon f(x)=———.
X
I'l. No peketnoete v f ©¢ Tpog TNV LOVOTOVia Kot To. aKpOTATO.
povadeg 3

I'2. Na pehetioete ) ovvaptnon f og mpog Ty KuptodTNTO KOt VoL BPELTE TIC OCVUTTMOTESG TNG YPOPIKNG
TOPAGTOGNG OV VTAPYOVV .

HOVAdEG 5
I'3. Na kdvete v ypagikn topdotacn e cuvdptnong f.
povadeg 4
I'4. No PBpeite :
(1) No Ppeite 10 cOVOAO TIOV TNG cLVApTNONG f.
(i) To mAnBog pridv mg e&icmong f(x) =K, Y10 TG drdpopeg Tipég Tov kK € R
povéoeg 3+4

I'5. Na dei&ete 6T1 vIEAPYEL LOVOIIKO A € (3,4) ®ote 10 UPaddv Tov ywpiov wov opileTorl amd TV
YPapK Tapdotact g cuvaptnong £, Tov a&ova x X kot Tig evbeieg x = 1 ko x = 2, va givor ico pe 10
euPaddv tov ywpiov mov opileTon amd TV YpaeIKn TopdoTacn g cvvaptnong f, tov aova XX Kot
Tig evbeieg X =2 K Xx= 1A .

HoVAdeC 6
Oépna A
"Boto 61ty v mopayoyioyn oto R cvvaptmon f oyoe f(x)= e —(x(x2 - 1) -1 ,0eR..
Al. No amodeifete 6t o= 1 karf(x)= e '—x’,xeR..

HOVAdEC 6

A2. Na amodeitete 60TL 1 e€lowon f (x) =1 £&xer povadikr| Oetwkr| pila X, Ko ov
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B(x,.f(x,)), ['(x,,f(x,)) cvpperpcd onpeia g C, og mpog tov 4Eova y'y pe x, >0 dote
f(x,)f(x,)=1, 101e va anodeilete 6T X, =X, Kat X, =—X,.

povadeg 7

A—+0

7\3
. 2 —
A3. Na vroloyicete 10 6pto lim je" 'dx.
A

povédeg 4
A4.Av g(x)=xf(x),x e Rtote:
A
i. T k@O A > 0 va vroloyicete 10 I g(x)dx.
hvy
ii. Na amodeifete 611 10 uBadov tov ywpiov Q mov mepucheietar amd m C, , Tov Gfova XX Kot T1g

gvfetec x =0 Kol X =X, , OOV O X, €fvar 0 povadLKOG BeTucdg aptBEdg Yo Tov omoio 1oyveL
2 4
_ 2e(x,” +1) -2 -ex,

f(x,)=f(-x,)=1, etvor E(Q) 4
e

povadeg 8

Evyopaote Emtoyia!



